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ЛИТОВСКИЙ МАТЕМАТИЧЕСКИЙ СБОРНИК 
LIETUVOS MATEMATIKOS RINKINYS

19 6 2

ОБ АСИМПТОТИЧЕСКОМ РАЗЛОЖЕНИИ ОСТАТОЧНОГО 
ЧЛЕНА В СЛУЧАЕ СХОДИМОСТИ К ЗАКОНУ ПУАССОНАБ. ГРИГЕЛИОНИС 

§ 1. ВВЕДЕНИЕ

Наряду с диффузионными процессами и законом Гаусса в применении 
на практике выводов теории вероятностей кардинальную роль играют пу­
ассоновский процесс и закон Пуассона. Достаточно назвать такие области 
применения, как ядерная физика, теория надежности сложных систем, те­
лефония. Практически, исходя из некоторых общих предположений и со­
ображений, мы можем судить о структуре наблюдаемых нами случайных 
величин или процессов. Так как точное аналитическое их описание часто 
бывает либо очень сложно, либо вообще невозможно, приходится пользо­
ваться теми или ийыми приближенными формулами. Возникает потребность 
уточнения предельных теорем. В случае приближения к закону Гаусса та­
кие уточнения довольно широко разработаны. При весьма общих условиях 
получены асимптотические разложения функций распределения сумм неза­
висимых или слабо зависимых случайных слагаемых, а также для функций 
распределения функционалов от процесса накопления таких сумм. В слу­
чае же сходимости к закону Пуассона автору известен только один резуль­
тат, принадлежащий Ю. В. Прохорову [1], об асимптотическом поведении 
биномиального распределения и некоторые оценки, полученные И. Μ. Ша­
пиро [2]. Правда, некоторые соображения и подсчеты, использующие разло­
жения в ряды Шарлье, приведены А. Н. Колмогоровым в ГЗ].

В настоящей работе при довольно широких предположениях дается асимп­
тотическое разложение функции распределения суммы независимых слагаемых 
в случае сходимости к закону Пуассона. Отсюда легко получается точная оценка 
быстроты сходимости в виде неравенств с точными константами. Метод 
доказательства дает возможность получить аналогичные результаты в слу­
чае сходимости к более широкому классу безгранично делимых законов.

Для того, чтобы была ясна идея дальнейших построений, приведем не­
которые соображения общего характера. Как известно, в основе асимптоти­
ческого разложения остаточного члена в случае сходимости к закону Гаусса ле­
жит общая идея Чебышева о разложении любой функции р (х) в ряд по функ­
циям Чебышева — Эрмита
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Ввиду того, что коэффициенты ск оказываются вообще возрастающего вместе с к порядка малости, легко удается сгруппировать члены разложения по их порядку малости.Однако, как оказалось, аналогичный подход в случае сходимости к другим законам не всегда плодотворен. Так, например, в случае сходи­мости к закону Пуассона, мы имеем вполне аналогичное чебышевскому разложение любой дискретной функции р(т) в ряд Шарлье
₽(»>)-∑⅜∆w[*-χ-st] .

4-0где символ ∆w означает fc-ую конечную разность. За исключением отдель­ных случаев, такой подход не приводит к ожидаемому успеху, поскольку коэффициенты ck> как правило, бывают примерно одного порядка малости. Иначе говоря, после разложения в ряд Шарлье трудно сгруппировать члены по их порядку малости.Причина этих явлений, по-видимому, кроется в качественных различиях законов Гаусса и Пуассона: в первом случае все семиинварианты, начиная со второго, равны нулю, во втором же—все они одинаковы и отличны от нуля.Наша идея сводится к тому, что всегда предпочтительнее исходить из удачным образом построенных разложений характеристических функций, а не из каких-то общих разложений самих законов распределения.Продемонстрируем зги соображения на асимптотическом разложении остаточного члена в случае сходимости к закону Пуассона.
§ 2. КОНСТРУИРОВАНИЕ ФУНКЦИЙ Pv(x, λ) в J>ιw(x, λ)Предварительно докажем две леммы, которые сами и детали их дока­зательств нам далее понадобятся.

Лемма 1.etp∣λ(e"-l)∣(e"*-1) = J efadP,(x, λ) (v≠0),
еде при v=l, 2, ...

0 при x≤0,
(1) Λ(x, λ)≡.

-'-* Σ -и
0<4<x

при 0<x≤v,
- ∙→ Σ ⅛

ж—

при х>>.
апри v≡-1, —2, ...

0 при X≤v,
(2) A(jt, λ)-. Σ π

0<⅛<x-\

при v<x≤0,
Σ и при х>0.
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С v~l k
∕ β"*dP.(x, λ)= 2 ∆√fc. λ)e"*= - 2 e-χ⅛ e"*+ 

.» k к-0

Доказательство. Пусть при v=l, 2, ...

0 при 

при 

при

k<0,

0≤fc<v,

fc>0,

∆v(fc, λ) =
-e-** 

e kl

-λ∕ Х*~» λ*∖^ e ∖ (*-v)l ~ kl)

а при v≡ -1, —2, ..

∆v(fc, λ)≡

0

e-x λ*^*
e (Λ-v)!

e ∖(*-v)! kl)

при

при

при

fc<V, 

v≤fc<0, 

k½0.

Легко подсчитать, что

Λ(*. λ)=2 ∆√fc, X).

k<3t

Далее, при v = l, 2, ... имеем:

СО v-l

+e^λ∑ e"*⅛ -*-λ∑ e"t⅛=(e'"-De-χ ∑ ⅛∙*- 
i≡v к—v к—О 

■= exp∣λ(e"-l)∣(ew*-1).

Аналогично проверяется утверждение леммы и при v≡-l, -2...........Лем­
ма 1 доказана.

Лемма 2.

exp∣λ(e"-l)∣(e'',,-l)(e",-1)≡ ∫ e"'<tfu,(x. λ)(μ, 4= ± 1. ±2, ...),

еде в случае, когда μ>v, имеем:
1) 0<v<μ

(3) PtιΛ×' м=

при x≤0,
•‘У — 

Zi kl 
θak<x

при 0<x≤v,

■X у Δ 
Zi kl

х—v≤k<x
при v<x≤μ,

∙( Σ ⅛
х—v≤k<χ

- Σ й
0<λ<x-μ

при μ<x≤ v + μ,

*( Σ ⅛
х—υ≤k<x

∑ π)X—ц—у<к<Х«-(д
при X>μ + Vt
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2) v<μ<O

(4) Pllv(×t М =

3) v<O, μ>O 
а) μ>∣v∣

e~λ

О

e~λ

e~λ

О
v-» λfc
2д тг

O≤fc<x-μ—v

при x≤μ + v,
при μ + v<x≤vl

Y λ*
21 AI

x—v≤Λ<x-μ—v

при v<x≤μ,

( Σ ⅛

x—v<Λ<x-μ—v

- Σ a

O≤fc<x-μ

при μ<x≤0,

( Σ ⅛

x—v≤fc<x-μ—v

- ∑ a 

x≤Λ<x-μ
при х>0;

λfc 
2a aT

при x≤v,
при v<x≤0,β→

O<fc<x-v

2* 
А!

(5) Pιw(x, μ) =
-e~λ 2

*≤fc<χ-v

.-*( 2

0≤fc<x-μ-v

•“( 2

x—μ≤fc<x-μ—v

2L- V 2__\
Ari 2л к\)

> X≤fc<X-V
λfc _ λ*∖
AI 2i kl) 

x<Λ<x-v

при

при

при

0<x≤μ + v,

μ + v<x≤μ,

x>μi

b) μ=≡=∣v∣

О при x≤v1

(6) P∣ιv(x, λ) =

→-λ Σ π

O<fc<x-v
H Σ ⅛- Σ a

O<⅛<x jt≤Λ<x-v
н ∑ ⅛- ∑ a

x—μ<A<x x≤Λ<x-v

при

при

при

v<x≤0,

0<x≤μ,

x>μi

с) μ<∣v∣

О

—λ Σ π

O<λ<x-v

при

при
x≤v,
v<x≤μ + v,

(7) Λ√x, λ) =

21- 
А!

Σ

x—μ—v≤fc<x-v
∙-λ( 2 ⅛- 2

O<A<x x—μ—v≤Λ<x-v
∑ ⅛- ∑ a

. X— μ≤Λ<x X—μ—v≤Λ<x-v

-e"λ

—1к\)

при

при

при

μ + v<X≤O,

O<x≤jx,

X>↑L∖
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-λ∑ ⅛

0≤Λ<x
при O<JC≤μ,

(8) Вμμ(x> λ)- e→( ∑ ⅜- Σ Й

X—μ≤⅛<X 0≤k<x-μ
при μ<x≤2μ,

н ∑ ⅛- ∑ а

х—μ≤Λ<x X-2μ≤Λ<x-μ
при x>2μ,

а при Т=
 А
 о 0 при x≤2μ,

Σ π

0≤Λ<x-2μ
при 2μ<x≤μ,

(9) Вμμ (Xt λ) — <-'( ∑ ⅛- ∑ а

х—μ≤Λ<x-2μ 0<fc<x-μ
при μ<x≤0,

∑ ⅞- ∑ а
при х>0;

в случае, когда μ<v, x-μ≤Λ<x-2μ x≤fc<x-μ
имеем

∙^,μv(^> λ) =Pvμ (Х, λ).Доказательство. Лемма 2 проверяется совершенно аналогично лемме 1, если заметить, что
Вμv {Xt λ) — ∆μv (ÄC, λ)t 

k<χгде в случае, когда μ>v, положено; 1) 0<v<μ
∆μy(fc, λ)—

2) v<μ<0
∆μv(fc, λ) —

д—и-—’
e ⅛⅞→-λ ( λ*~*i~v _ λ*→ \
e ∖ (fc-μ-v)! ^^ (fc-v)! /
-λ∕ λ*-^-v λ*→ λ*-<* \

e ∖(*-μ-v)∣ (t-v)l (*-μ)l∕
1∕ x*->,-, λ*-, к*-» х*\∖(i-μ-v)l “ (⅛-v)l ~ (fc-μ)l + kl)

при fc<0,при 0≤fc<v,при v≤fc<μ,при μ≤fc<μ + v,при fc>μ + vi
при Λ<μ + v,при μ + v≤fc<v,при v≤fc<μ,при μ≤fc<0,при fc>0;
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3) v<0, μ>0 
а) μ>∣v∣

с) μ<∣v]
О
-i **-* 

e (Ar-v)I

Δμy(Azt λ)- e-λ

β-x

e-χ

в случае μ=v положено при μ>0

∆wι (к, λ) —

а при μ<0
О

∆wι (к, λ) —

в случае μ<v положено

χ*-μ \ 
(Ar-μ)!∕
λ*→ λ* \ 

(Λ-μ)! + Л! }

при k<vt
при v≤fc<O,

при 0≤fc<μ + v,

при μ + v≤fc<μt

при fc>μ∙,

при fc<V,

при v≤fc<O,

при O≤jt<μ,

при k>μ,',

при fc<v,
при v≤fc<μ + vt

при μ+v≤Ar<Ot

при O≤fc<μ,

при fc>μβ,

при k<0t
при O≤fc<μ,

при μ≤fc<2μ,

при fc>2μ,

при Jt<2μ,
при 2μ≤Ar<μ,

при μ≤fc<O,

при *>0;

∆μv(fct λ)≡Δyμ(Aτ∣ λ).



Об асимптотическом разложении остаточного члена 41Замечание. При доказательстве леммы 2 можно также пользоваться следующим простым соотношением:Pμv(x, λ) ≡Pμ⅛v(Х, λ)~Pμ(x, λ)-∕,v(x, Л),где положено P0(x, λ)≡0. Это соотношение сразу следует из определения функций Ру, (xt λ) и Pμv (х, λ). Очевидно также, что Pv(х, λ) =Р(х - v, λ) -Р (х, λ).
§ 3. АСИМПТОТИЧЕСКОЕ РАЗЛОЖЕНИЕ ОСТАТОЧНОГО ЧЛЕНА Пусть имеем последовательность {ζπ} случайных величин таких, что 

kft

где случайные величины ξw принимают только при каждом л независимы между собой. Пусть Fπ(x) = P{ζw<x}, 
P(x. λ)= 2 e→⅞

O<λ<jrA,W = P{ξw-v}, p.ω=p{ζ,=v}.

целочисленные значения ■

±v≡0, 1, ..Требуем, чтобы:(10) 1) lim max (1 -pw∙(0))=0 (бесконечная малость ξw)∙,
n→<X> l≤Γ<ftn' •2) Fβ(x) слабо сходится к P(x, λ), т.е.

∣→0 (n→ со);

(П) «) λ∙≈∑pπ,(l)→λ (n→o

г-1(12) ß) ⅛=∑(1-λΛ0)-MD) r—1(13) 3) M∣ξn,∣<co (г-1, knY

f

4) существует не зависящая от л константа К такая, что
кп(14) ⅛=2Mta∣⅛r∣≤Λ,

г-1где J 1 при ξnr≈0,^“1 ξw при ξnr≠0.В силу 1), 2) и 3) предположение 4) мало ограничительно. В довольно об­щей ситуации даже dn≈O(bn). Однако 4) не является следствием предыду­щих требований, в чем легко убедиться из следующего примера.Пусть 0 с вероятностью
U (г-1, ..., л).
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Jπ=n∙-^-ln∕ι"=ln л.Теорема 1. Если условия 1)-4) выполнены, то существует не зависящая 

от п константа С такая, чтоsup jf.W-P1,(x)i≤cΓαJ+M+cJ.
—ao<x<oo I ' L Jгде обозначено:

PΛx)=P(x. K,) + aJ,u(x∙ ×,)+ ∑ f*>('0Λ(*. Х„) + С1»(л)Р1»(х, λ,)], v≠0,1 L
kn kn¾=~4∑⅛(1)∙ λw-2⅛w∙ 

r—1 r—1

Хсл⅛W∙-f ⅛(1)⅛W,
г-1

kn<⅛= ∑ [pHD+pw(D (1 -Рпг (0)) (1 -pw(0)-pw(l)) ]. Г-1Доказательство. Воспользуемся известной теоремой Эссеена (см. Г4], стр. 214, а также [5]).С этой целью строим разложение характеристической функции случай­ной величины ζn.Пусть
φw(t) = Me'4 φ,(t) = Me"ξ".Тогда в силу (10)—(12) верно следующее разложение:<М») = ∑Λ,W e,n=exp j In (1 + 2 Pw(4(e"*- D) j-

v l v≠0= exp!pw(l)(e"-1)+ £ P,Λv)(ei"-l)-⅛⅛<l)(e"-l),-
1 v≠0.1(16) - 2 Pn,(l)Pwω(e,n-l)(e"-l)-⅛( ∑ P„(v)(e"’-1))‘+

v≠0,1 v≠0,1

+ O ([∕4(1) +p„(1)(1 -P„(0)) (1 -p„(0)-λ,(1)) ]I e“-11 + + [1~P„ (0) -P„ (1)]* ∑ P„ (v) I«“»-11) Į •
v≠0,1Введем обозначения:

kn ⅛=∑p,(1)(i-⅛(0)⅛(1)).
r—1

knM'>) = ∑P∙rW (1 -Pw(θ)-A∣r(1))* •



Об асимптотическом разложении остаточного члена 43(17) φβ(∕)=exp∣λ,,(e"-l)∣∣(l+α,(e"-1),) ++ 2 [ft(B)+<44„)(e«_l)](e«»_l)+|( 2 M")(e"'-1)),- v≠0,1 v≠0,1
k" -4∑( Σ Mv)(e-"-l))* .
r-l v≠0,1 ,Тогда из (15), (16) и (17) получаем, что4⅛(0=exp{λ,(e"-l)+αn(e"-1),+ £ [c7(n) +

’ , v≠0,1

kn+c1,(n)(e"-l)](e"'-l)-∣2( Σ PwW(e"v-l))* +
r-l v≠0,1+ θ(⅛∣e"-l∣+ 2 AvW∣ete,-l∣)∣ =

v≠0,1 ,= ⅛ω+θ[(<⅛ + <⅛+AS)∣e"-l∣ + ( 2 Mλ)∣^-1∣)* + t v≠0∙'
+(∑(∑f.(.>∣<--ι)∙),]-

r-l v≠0,l ' j-φ,(0+θ((αJ+o.+As)∣e''-l∣+W 2 <⅛WI**,-11).
' v≠0,1 'Итак, имеем(18) 1φn(O→,(θI≤C1[(αA+cn+Λl)∣β''-l∣+M £ с(в) 11,

v≠0,lгде C1- некоторая не зависящая от п константа. Обозначив
c^n)≈⅛ cv∖n)cv(n)и

kn⅛v (») = - 2 ∑ P«r (ll)∕⅛ (v)∙r—1 находим, что
kn4(∑ M'>)(e",-1))*~∣∙∑( Σ ₽«(*)(«"’-1))’-

v≠0,1 r-l v≠0,l= ∑ ⅛¾(n)c.(Λ)(e"l*-l)(e"v-l)-
№, v≠0,1

kn~ Σ 4∑Pw⅛)P.r(v)(e"μ-l)(e"v-l)=
И, v≠0,1 г-1- Σ [⅛,W + ⅛vW](^-l)(√w-l)
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φΛO = eχp{λ,(e''-l)I(l+⅛(e''-l)∙++ 2 [c.(n)+c1,(n)(e'<-l)](e<~-l)+
v≠0,1+ ∑ [cμv(Λ) + ⅛v(n)](e"μ-l)(e"∙-1)).
μ. v≠O, 1Если обозначитьЛ(х» λ)=F(x, λ) + αnΛι(*. λ)+ 2 [cvWA(x, λ) + Cιv(n)Plv(x, λ)] + v≠0,1+ ∑ pμv(Λ) + ⅛v(w)]Pιw(X, λ),μ. v≠0,1то из наших лемм следует, что

СОУ ^dPπ(x, λj-φ.(⅛—®
В указанной теореме Эссеена полагаем:

F(x)≡Fn(x)t G(x)≡Pa(xt λfl), /=1.Из выражений (l)-(9) видим, что Fλ(-∞)=Λ(-∞, λn)=0 и Fn(+αo)≈Pβ(+со, λjl)≡l.Выполнение условия ∣F,(x)-A,(x, Х.)|Лг<со
следует также из (1) —(9) и предположения, что M∣ζn∣<oo. Так как за исключением + x=0, 1, ... P'n(x, λ∏)≡≡0, то за константу А можем брать любую положительную величину. Положим А = εT, а за Г берем некото­рую абсолютную константу, которую потом уточним.Из (18) имеем, чтое= f Į ⅜(⅛-⅜,(⅜μ^c∙ι[<a.∣.3ι+⅜>j у ∣i!!≤j4ft+

-г -г
г

+ Clbl 2 c,(n) f v≠0,1Интегрирование почленно законно, поскольку M∣ζa∣<∞ и при ∣v∣≠0, 1
T TI v∣

У ∣^∣A- У j∙^∣Λ≤C,to∣v∣,-Т -Tlv∣где С#- некоторая константа, зависящая только от Г. Если
т C,-C1max( У ∣∙5vi∣Λ, С,).
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ТО(19) ε≤ Сз^вл + сл+АД+^(/л. j.По упомянутой теореме Эссеена каждому числу fc>l соответствуют два конечных числа c1 (к) и с2 (к), зависящих только от £ и таких, что(20) βSuPejF.(x)-Λ(*. λj∣≤ε(^+cl(⅛)). как только T≥c2(k).Фиксируя к, выбрав T≈c2(k), из (19) и (20) получаем, что(21) sup ∣Fλ(x)-P∏(x, λf,)∣≤C4lαJ+cn+W⅛+ΛJt где C1 = C3(-^+c1(fc)).В случае, когда ⅛≈o(l), оценка (21) точнее той, которая указана в тео­реме. Как легко видеть из (3)—(9),
1Рμv {Х» λ) J ≤ 1равномерно по μ, v, х и X. В силу этогоĮ ∑ [<⅛(Λ)+⅛,(n)]puv(x. λj∣≤ 2 [<⅛>(λ) + ⅛v(λ)]-

μ,v≠⅛l n,v≠0, 1

-j(∑≈-w)∙÷⅛∑(∑ »->■>)■-

v≠0. I r≡≡l v≠0,1 •
k'=⅜κ+∣ Σ (1 -р»(й)--р»(1))‘<м.
г-1Из (21) и (22) тогда получаем, что(23) sup i Fπ (х) - Pn (х) I ≤ C4 f a'n+bn dn+ca+hin 1+Ъ\.

~a><x<!B ! I L JПоскольку Λβ≤bβ и в силу (13) rffl≤K, обозначив C=C4(1+Λ)+1, из (23) получим: ∞P ∣F,(x)-P,(x)j≤cf⅛+M+eJ.
-∙<x<∙ ' l jT∞peκa 2. Существует не зависящая от п константа С такая, что sup ∣F,(x)-∕.(x)∣≤c[βn+M+⅛+(λ,-λ)>l,

—®<х<® 1 l jгде A(x)=P(x, λ) + (λfl-λ)P1(x, λ)+αnP11(x, λ) ++ Σ [cw(λ)Pv(X, λ) + ClvO>)Pb(x, λ)]. 
v≠0. IДоказательство этой теоремы проводится совершенно аналогично теореме 1 с очевидными изменениями.Замечание 1. Аналогичными подсчетами могут быть построены дальней­шие члены разложения. Ввиду громоздкости выражений, мы их здесь не приводим^



46 Б. Григелионис

Замечание 2. Как видно из самого доказательства теоремы 1, аналогич­ные разложения можем построить в случае сходимости к безгранично делимому закону с пуассоновским спектром, расположенным в целочислен­ных точках, и конечным математическим ожиданием.
§ 4. ВЫВОДЫНепосредственно из теоремы 1 получаемСледствие 1. Существует не зависящая от п константа С такая, что

∣P.(Λ)-Δ(fc, λn)-αn∆π(⅛, λ,)- ∑ [cv(n)∆,(fc, λn) +

v≠0, 1
+ C∣v(H)Διv(fc, λn)J∣≤c[fl∏ + W + CnJ

равномерно по к, где

!
0 при k<Qt~λλ*
е λ jp при k≥0.

Далее также легко из теоремы 1 следует Теорема 3.(24) ∖f°W~p(x∙ λ")∣≤co[l⅛!+⅛](l+<,(1)).
где константа C0 = l и в общем случае не улучшима. Доказательство. Из (l)-(9) видно, что

1 > max— ® <x<oo ∣V!-1 fc
∣Pv(x, λ)∣≥e~λ 2 ТГ»Л—оmax Ph>(x, λ) ≤1.

—®<х<® I IТогда sup max Pv(x, λn) =1.
v — αo<x<∞ IТеорема 3 сразу следует из теоремы 1, поскольку

∑ cAn} = bn, а 2 c∖Λn) = o(b,).
v≠0,1 v≠0,1Константа Со, как легко сообразить, может быть достигнута асимптоти­чески, т. е. для любой константы С<1 можно построить такую величину ζπ, что (24) будет неверно после замены там Со на С.Пусть, далее, величины ξπr(r=l........... п) распределены одинаково. В этомслучае обозначим PnH = P{ζnr = v}∙Тогда условия (11)-(12) имеют вид:«) λn = wpπ(l)→λ (n→oo),β) « (1 -Mθ)-A∣(l))→θ (λ→∞).
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Отсюда и из (15) находим, что
β"=o(⅛) и c"=o(÷)∙Из теоремы 1 получаемСледствие 2. В случае одинаково распределенных слагаемых существует 

не зависящая от п константа С такая, чтоsup ∣Λ(x)-P(*, λn) + ∙5-∕⅛(l)∙Pu(*> λj- —«<х<® I-» ∑ [λ(v)A(*∙ λ∣J-Λ(l)pn(v)JM*. >⅛)]∣≤ »*0,1≤c[l + (n(l-pn(0)-p,(l))),].
Пример: В случае схемы Бернулли имеем:jSUf>^ ∣Fπ(x)-p(x, лр„(1)) + -£р»(1)Л1(*. пр„(1))I≤ ⅜•

Это является уточнением оценки Ю. В. Прохорова [1] в случае, когда ∕ιp→λ∙В заключение хочу выразить свою искреннюю признательность Б. В. Гне­денко за внимание к настоящей работе, а также П. Франкену за некоторые полезные замечания.
Вильнюсский гос. университет 

им. В. Капсукаса
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APIE LIEKAMOJO NARIO ASIMPTOTINĮ IŠDĖSTYMĄ 
KONVERGENCIJOS Į PUASONO DĖSNI ATVEJŲ

B. GRIGELIONIS

(Reziumė)
Tegu

r-1

kur ξnr-nepriklausomi be galo maži įgyjamieji tik sveikas reikšmes atsitiktiniai dydžiai su 
baigtiniais pirmais momentais. Tegu

⅛(x)=P{ζn<x} 
konverguoja j Puasono dėsni, kai n→oo. Darbe duodamas liekamojo nario asimptotinis iš­
dėstymas.

ON AN ASYMPTOTIC DECOMPOSITION OF THE REMAIND TERM 
IN THE CASE OF CONVERGENCE TO THE POISSON LAW

B. GRIGELIONIS

(Summary)
Lei

S.
ζ--∑u

r-1

where ξπr are independent intesimal integer—valued stochastic variables with finite first 
moments.

Let
Fn(x)≈P { ζn<x}

converges to the Poisson law, when π→∙αo. In the paper an asymptotic decomposition of the


