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ОБ УТОЧНЕНИИ ОСТАТОЧНОГО ЧЛЕНА В МНОГОМЕРНЫХ 
ГЛОБАЛЬНЫХ ТЕОРЕМАХ

А. БИКЯЛИС

Пусть имеется последовательность независимых одинаково распределен­
ных решетчатых случайных векторов

ξι, ξ2, ξ3. - • - . (1)
fe = ‰. ljk) εRk, j=l, 2, ....

принимающих значения из решетки α = {т }, т = (m1, т2, ... , тк), 
m1, m2, ..., mk = О, ±1, ±2, .... ^-мерного пространства Rk. Без ограни­
чения общности можно считать Λfξιz=O, Λfξ⅛=l, Z=l, 2, ..., к, макси­
мальный шаг распределения 1.

Обозначим [через V ковариационную матрицу случайного вектора ξ1, 
которую в дальнейшем будем считать несингулярной, и

Pn(m) = P{ ξι+ • • • +ξn = m}.
Полиномы Hj(ω)t ω = (ω1, ...» ω⅛), определяем с помощью формального 

тождества

4∑⅞p(⅛∏=∑"÷)(⅛)'.

у—о У—и

а Hj(~φ) (т) следующим равенством

⅛(-φ) W = ⅛F ( Hj(it) exp {-ft'm-l r'K-⅛ Į Л, j≈0, 1, ... (3)

Rk U

Здесь (λω) скалярное произведение векторов λ и ω. λ*∙λ* ... λ** является 
семиинвариантом (j1, s2, ..., sk) — порядка случайного вектора ξ1.

Цель настоящей работы - исследовать

∑ j Pl,(m)-Qn,s(m) j
m∈α

И

∑ (ψ=Γ Į ∙p.(∞)-β,>,j(∞) |в
m≡a

в зависимости от п, где
s—2

Ö»,.(»»)- ∑ ⅛ (- φ) (»») (-γ=jj ■ (4) .

Изменение v и β точнее будет указано позже.
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⅜-По этому вопросу известна работа R. Ranga Rao [1], где автор дока­зывает следующую теорему.Если (1) последовательность имеет конечные моменты 5-того порядка <5≥3), то ∑∣'∙w-∑>''-')'")(⅛)'∣-t,(<⅛⅛)' ,В 1962 году логарифмический множитель для к=1 в остаточном члене снял Μ. Маматов [2]. Он доказал, что, если последовательность независи­мых одинаково распределенных решетчатых случайных величинξ1, ξ2, ξ8, ...»с максимальным шагом распределения 1, имеет Λfξ1 = O, Λfξ^ = σ2 и конеч­ный третий момент, то

В настоящей работе доказываются следующие теоремы. Теорема 1. Пусть (1) последовательность имеет конечные j-того порядка 5≥3. Тогда моменты
здесь

∑ ∣P.(">)-β,,1(m) I = √⅝ΞΓV m≡α \ п 2 /Ψfc,j(w)=l для k<2s, 
ψk s (п) = ]/ In In п для k = 2sf Ψt.1(n) = (lnnp*^ для k>2s-Теорема 2. Если аир удовлетворяют следующие неравенства 2∕2j÷l<β≤2, 0≤v≤-∣∙'(2⅛+1)-1, или β>2, 0≤v≤5β, то для k<2s

∑ I ⅛ Ij,>w-‰<w ∣=o(-⅛r)∙ -m∈α \ п 2 /Доказательство теоремы 1. Если a1 = [m : ∣ m∣ ≤c1]∕ л1пи], то ∑ Į ∙p.('n)-β.,.("') ∣≤∑ Į -pn('n)-β...(,n) ∣+ ∑ Į Λ>('")-β.,.('n) I • ∏∙≡a πι≡a1 mεa∕a>Вторая сумма оценивается следующим образом:Σ Į∣≤ ∑ P.(n*)+ ∑
mea∖al m∈a∖a1 mSa∖a1

√,ξ,(I ⅛ j ξ∙∣ a,∙vt7i÷X q-"∙'-' ш ■ сумму
∕= ∑ I P„(m)-ß.„(m) Įm∈aι
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i 1

оценим применяя неравенство Гельдера [3], стр. 169,

И

Очевидно, что! ∑ ∏['÷ι^ιτ Γ-°("l ψ∙∙∙<">)∙
( m∈αι √=1 fЕсли f „(t) — характеристическая функция нормированной суммы

л¾= ∑
и gn(t) — преобразование Фурье функции то, применяя равенствоПарсеваля [4], стр. 67, получимΣ I Λ(<n)-βn,1(∣n)∣ =(2πy-)t ∫ I fn(t)-g,(t) Į '* + (2πy-⅛t2 I 8»(‘) 1 
m&x Di p*ΣI -y= ГI p.w-βn,.w∣2=°(2π]∕7)t ∕ I *} [∕"W-Λ∙W] I dt+(2πy-y> ∫ I dįį &,(*) I a∙ 

°∙ DtJ = 1, 2.............к, D2 = [Г : I tj Į ≤ π ]∕ n , j = 1, 2, ..., fc].Обозначая 2>3 = [r: 111 ≤ c3 ]∕ n ], получаемΣ I Λ(m)-β,,,w ∫ IM)-«,ω ∣2λ+
+ (2πV7)* ∕ Iλw I a + (27⅛7 [ I *"(,) I d*,

Ot∖D9 DfΣ I v⅛ Γ lp∙<">-⅛∙<"> 1’⅛⅛y S Į ⅞ [/.«-г.w] ∣'λ++<≡⅛√J⅜λwΓλ+⅛⅛≈ į I ⅜*->,>I'a '-i∙2.....i∙Известно, что (a⅛y 11 a-w I.λ=o (^⅛γ)
Dt ∖ П2 f

(2π]∕7)* L I ^s⅛ I Л = ° ( ∣+>-2 )’ √=1>2,...,fc.
Dt ∖ ∏2 ∕



162 А. БикялисВ силу леммы 1 и 2 [5], получаем
f ∣Aω-‰(o∣2Λ=u (-∣⅛τ),
Į gįj [/»(*)-&■(*)] I Λ = O ( у

1 
(2π√7)fc

1
l (2πl∕n)kИнтегралы /

Dt

И
1

(2πlΛ)fc
Dt∖D. jлегко оценивается, если учесть, что при teD2∖D3∣ΛW ∣≤e^c∙", Į ∣≤¾e^c<У=1, 2.............fc.Следовательно,

и
1

∑1∕∙.M-‰,H∣=√^⅛).
откуда и следует утверждение теоремы 1. Утверждение теоремы 2 легко получается из неравенств

2→

∑ I I’ I P,(m)-Q,t,(m) ∣β≤ 
тёа *≤ sup Į Λw-δu∙) ∏1 ^=-1' ∑ Į -^=- Г I ^»(m)-s»..(«n) Г

при β>2, 0≤v≤sβ. Здесь Z=0, если 2s>v, Z=v-2s, если v>2j, p = v, если 2s≥v и p = 2s, если v>2y. •
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APIE LIEKAMOJO NARIO PAGERINIMĄ DAUGIAMATĖSE 
GLOBALINĖSE TEOREMOSE

A. BIRELIS

(Reziumė)

Sakysime, duota nepriklausomų vienodai pasiskirsčiusių rėtinių atsitiktinių A>mačių vekto­
rių seka ξ1, ξ.......... .. turinti baigtinius j-tos (s>3) eilės momentus ir nesinguliarinę kovaria-
cijos matricą.

Straipsnyje gauta
2 j Pπ(m)-Qn,s,(m) I

m∈α
ir

j -∣∕- I Į P∏ (m)~~Qn, t (m) I

m≡a V

priklausomumas nuo n; čia P∏ (m) = P { ξ1 +∙∙∙ + ξ∏ = m} ir Q∏, t (m) apibrėžiama pagal
(2), (3) ir (4).

ON THE IMPROVEMENT OF THE REMAINDER TERM 
FOR THE MULTIDIMENSIONAL GLOBAL THEOREMS

A. BIRELIS

(Summary)

Let ξ1, ξs,... a sequence of indentically distributed, independent Ar-dimensional random 
vectors having lattice distribution with finite moments of integer order j≥3. We assume that 
the covariance matrix is non-singular.

Thus in the paper it is given the dependence of n of the following sums:

∑ I

m∈<x 
and

j -∣∕- j I P∣t (m) — Qn, 9 (w) J »

m≡α V

where Pπ(m)=P {ζl + ∙ ∙ ∙ +ξn=m} and Qn,s(m) is defined by (2), (3) and (4).




