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ПИСЬМО В РЕДАКЦИЮ

ЗАМЕЧАНИЕ К СТАТЬЕ „О ВЕРХНИХ И НИЖНИХ ФУНКЦИЯХ' 
ДЛЯ УСТОЙЧИВЫХ СЛУЧАЙНЫХ ПРОЦЕССОВ“, Часть 1

В моей работе „О верхних и нижних функциях для устойчивых случайных процессов“ I. (Лит. мат. сб. т. V, 4 (1965), 541 — 553) третий абзац снизу на стр. 542 следует чи­тать так:Следствием теоремы 1 являются следующие утверждения:
Р {limsup πPh 1<а<2и

P I lim inf ξ = 1 J = 1 при 0 < а < 1,где
1 я—1φ (/) = ( — l)κ ∕α (B~1 (α)lnln t) aАналогичные изменения необходимы и в локальном аналоге закона повторного логарифма (стр. 546).На стр. 541 в формуле (3) вместо х нужно читать Į х |.При проверке условия 3 леммы 5 использована нерерная оценка (20) (стр. 550). Можно обойтись и без нее, если для рассмотрения случая Б привлечь не лемму 5, а просто — закон нуля или единицы. План нового доказательства приводим ниже.Б. Пусть Ia,(g)=∞. Достаточно рассматривать последовательность {r⅛}, удовлетворяю- 

ао оощую условию (7). Обозначим F∣c= { ζ (tk)>g(⅛) }■ Так как limsupF*  = ∩u F∕c, то в си- л—1 к=плу закона нуля или единицы достаточно показать, что для любого п можно найти номер ψ (л) > п такой, что
p {U F‘}>c>0 <15>

к=п
ОСПусть δ1>0. Так как P(F⅛)∣0 при k→∞, и в силу леммы 3, p(Flc)=∞, то для

Ar=lлюбого натурального π>π0(δ1) найдется номер ф(л)>л, такой, чтоδ1 ≤ 2 P(Ffc)≤2δ1. (16)
n≤Λ≤ =ψ (л)Обозначим

ψ (л)-Л1
D(m) = Fm(∖ ∩ Fm+r =

г=1

= {ζ(tm)>g(tm), ζ(tm + ι)≤g(tm + ι), • ■ ; ξ ('Ψ (л)) ≤tf ('Ψ (л)) },

Di (т) = { £ (tm) ≤ ξ (tm) ≤tf (tm) + ( ууууИз (9) следует, что
P^D1(m))>C1P(Fm), O<C1<1. (17)

Для случа я 1 < a < 2 введем событие
Ä-1

D2(m) = D1(m) ∖J ∩ { ξ(tm+k+ι)-ξ (6n+⅛)≤θ }•
к=0



173При условии, что имеет место событие D2(m), в силу (7) и равенства (18): 
я a (O=φ(O<7^1(Oполучаем, что тогда имеют место события:1 11 1 ξ(∕m+r)≤ξω≤Γ “ φω + -⅛ (τ⅛j^)a≤'m + l φ('"> + ι)≤rΛ2 <P(^+r)

для всех г=1, 2, .... h. Следовательно, мы доказали, что
h 

D2(m)^D1(m) U ∩ Fm+r.r=lВведем события

Очевидно, что

где £>з, Г (т) ⊂ £>2 (т) ∩ Er (т),

(19>
(20)и

nEr(m) = ∣
В силу (7) и (18) имеем

∑ (⅛)-i.
к = 0Если tm+h<tm+r^2tm, то из (7) получаем

tm+r-tm+h^2br qįfm}и, следовательно, из (3), если h достаточно большое, получаем
Р ^Er(m)^C2e×p {-C3r},

(21)
условию

а—1

U Z>3,r(m)}≤C∙2p(β2(m))
Число членов последовательности (7), удовлетворяющих2^m < tm+r^tm Qa (tm + r)не превосходит C4 (lnln tm)a+2. Для тех же tm+r из (7), (19) и (6) следует, что

(
i 2 g~1 1 ,*~ * \

tm+k+l (в-1 (α)lnln tm+k+ι^ a -tm+k (b~x (a) lnln rzn+jt) “ к
Поэтому

р{ и
2tm<,m + r^tmtla <'m+JЕсли tm qa (tm+r) <tm+r≤ ∕ψ (л), ТО£Φr.m>^+rφ(⅛+r) (1- ,(,m+r))∙

(22)



174Поьтому согласно лемме 4 получаем
f.p{ U ¾'<">}*
lm <∙tm+r)<tm+riilΨ (л)≤C,p(∑>2(m)) 2 F (Fm+,)≤ С, ∙281∙P (/>,(«)).

'mβα<'ra+r><⅛+r≤'ψ(n>Если h возьмем достаточно большим, а δ1- достаточно малым, то из (21), (22) и (23) следует, что для всех достаточно больших п имеет место неравенство p( U D,,r(m))≤CβP (θ1(m)), π≤∕n≤ψ (л)Следовательно, из (20) получаем, чтоp(β,(m))>C11P(Fm).

'з,

(23)

О < C8 < 1.
Так как

Р( U pm)=p( U O(<")) = ∑ p(pw)⅛
∏≤zn≤ψ(∏) Л<Л1<ф(л) " '■» p(ps(m))⅛C11 2

∏≤7∏≤ψ(n) fl≤OI≤ψ (Л)то соотношение (15) в случае l<α<2 доказано.Если 0 < a < 1, то полагаем, что D2 (т) = D1 (т).

Da (т) = Di (m) ∩ ∩ Fm+r,

m<m + r≤ψ (л) А, Г (m) = Dt (m) ∩ Лл+г,Er(rn) = { ξ (∕m+r)-ξ (6n)≥ — tm+r φ (tm+r) + tm φ (tm + ri~ 

Соотношения (17), (19) и (20) имеют место и здесь. При tm<tm+r≤2tm из (7) и (18) следует, что
а

π≤∕n≤ψ (л)

tm

И

г-1
4Ь у / tm+lc \д а ∖q (tm+k) )

к = 0

1

У-l÷g,Следовательно, при достаточно большом а, полагая, что b=a 2a , из (7) и (3) получаем
оо 1 —а

p{ и z>3.r(∕n)∣<eβ-jp(z>a(∕w))- ∑e^c,βra 2a •

'm<tm+r^'m r=lВероятность Р (а. r∏)j при OLtm<tm+r≤tm<l(tm + r) И tm q (tm+r) < tm + r ≤∕ψ (п) ОЦеНИ- ваем таким же методом как и в случае l<a<2, используя (7), (18) и (3). Доказательство завершаем так же как и в случае l<a<2. Н. Калинаускайте
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