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МУЛЬТИПЛИКАТИВНЫХ ФУНКЦИЙ

3. Юшкис

Функция g (ти), определенная на множестве целых положительных чи­
сел и принимающая вещественные или комплексные значения, называется 
мультипликативной, если для любой пары взаимно простых ти, п

g(mn)≈g(m)g(n) и g(l)=l.

Через -^-N {m≤n, ...} обозначим частоту целых положительных ∕h≤h, 

удовлетворяющих условиям, которые каждый раз будут указываться в скоб­
ках вместо многоточия.

А. Бакштису [1] удалось найти весьма широкие условия, при которых 
функции распределения /

F,,(χ)=-^ W{m≤n∙g(m)<χ}< (1)

Fn (*) = ∖ N{m≤nt (е~А(п) |g(w)|)B(/,) sgng(m)<x}, (2)

где А (п) и В (и) — нормирующие показатели, a g (т) — вещественная муль­
типликативная функция, сходятся к некоторой функции распределения 
F(x)b каждой точке непрерывности последней, а также Fπ(0)→F(0) и 
Fn (+0)→F(+0). В статье Й. Кубилюса и 3. Юшкиса [4] оценивается быс­
трота сходимости законов распределения (2) к предельному закону некото­
рых классов мультипликативных функций. Аналогичными вопросами функ­
ций распределения (1) занимался А. Лауринчикас в своей дипломной работе. 
Настоящая статья посвящена оценке разности Fn (х) — F(x), где Fκ(x) — 
функции распределения, определенные в [1].

Здесь, как и в [4], используем преобразования Меллина и теорию распре­
деления значений произведений независимых случайных величин, изложен­
ную в статье В.М. Золотарева [3]. Для любой функции распределения F (х) 
положим

wkp(t) = f ∣ х li, sgnk xdF(x) (fc = 0, 1),
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где штрих указывает, что точка х=0 исключается из области интегрирования. Функции wkF (t) определены для всех вещественных t. Их называют харак­теристическими преобразованиями. Положим далееßor = 1 - F( + 0) = 1 (w„F (0) + wu,(0)) , 
βiF=Λ0)=K⅝F(0)-B-ιr(0)) .
Fl>(x) = F(^\J(+0>' если βoF≠θ. F1(x)= f*°,~^^ej+°* , если βlf≠0. (4)

Fq(x) и F1(x) являются, очевидно, функциями распределения. Если f0(t) и ∕ι(0 ~ характеристические функции, соответствующие F0(x) и F1(x), то ⅝Fω = βop∕o(0 + (-l)fcβiF∕ιω (k = Qt 1). (5)Эта формула справедлива и в том случае, когда какой-либо из βkf или оба равны 0, если условиться, что соответствующие члены в правой части равны 0.В дальнейшем воспользуемся следующими обозначениями: c1, с2, ... — соответственно подобранные положительные постоянные, зависящие лишь от функции g (w), В — число, не всегда одно и то же, ограниченное по модулю константой, которая зависит лишь от g (w), если не оговорено другое.Известно (см. [1], [4]), что пара характеристических преобразований однозначно ипределяет функцию распределения и по близости характерис­тических преобразований можно судить о близости функций распределения. Для оценки разности между функциями распределения понадобится аналог хорошо известного неравенства Эссеена. Среди различных обобщений этого неравенства наиболее общие результаты принадлежат А. С. Файнлейбу и В. В. Петрову. Мы дадим аналог неравенства Эссеена в форме А. С. Файн- лейба [5].
Лемма 1. Пусть F(x) и G (х) — функции распределения,

Lo= sup I F(x)- G(x) I,
0<x< да

L1= sup [F(x)-G(x)∣.
— да <x≤0

Тогда для любого Т>0 и k=0, 1
^k ≤ I ßkF“ ßkG ! + RkFG>

где . 0, если ßkfßkG —θ>
⅛cFG =

c*⅜ s,"P 7 ∕ I^G(«)irf« +
÷GaβftF f ’ WkFG (t) 1 —, если β*Fβfcσ≠θ'0

WkG {u) = wog (м) + (- 1 )* ∣Vισ (м),
TJ7 ∕<∖ W0p(t) + (-l)k W1r(t) W0(7 (∕) + (-l)fc W1G (О
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Доказательство. Рассмотрим случай, когда ßkFßkG/O. Повторяя рассуждения доказательства леммы 1 работы [4], имеем, чтоbfc≤∣β*F-β*σl + βfcF sup [FfcOO-GftOO∣,
— ∞ <y<∞где Fk, Gk — функции распределения, определенные формулами (4). Приме­нение неравенства Эссеена в форме А. С. Файнлейба [5] (см. следствие 2 теоремы 1) дает, что для любого Т>0Z*≤∣β*F~βfcG∣ +

t т+ 2c1βjtrsup -1 f \gk(u)\du + 2c2$kF [ ∣∕fcW-gfc(0l ^y • t½τ о оЗдесь fk и gk - характеристические функции, соответствующие Fk и Gk. -Остается, воспользовавшись (5), выразить fk (t) и gk(t) через характеристи­ческие преобразования.Случай, когда хотя бы одно из ßkF, ßkG равно нулю, исследован в рабо­те [4].Для оценки близости характеристических преобразований используем некоторые асимптотические формулы средних значений мультипликативных функций.Пусть f и g - арифметические функции. Мы можем ввести алгебраичес­кую операцию-свертку ∕*g (произведение Дирихле), которая определяется ■следующим образом:
f*g= ∑ ∕(*)g(Z)∙

kl=m
(6)

Если е=е (ти) — единичная функция, т.е.e(m) = { į’ если m = 1, если m ≠ 1 ,то будем говорить, что f~1 является функцией, обратной /, если ∕*∕-1=e Легко видеть, что обратимы те и только те функции, для которых f (l)≠0.Легко проверить, что множество всех арифметических мультипликатив­ных функций составляет абелевую группу относительно введенной выше операции-свертки. Кроме того, мультипликативные функции вполне опреде­ляются заданием их значений для целых положительных степеней простых чисел pα.Если f и g — мультипликативные функции и h=f*g, то формула (6) эквивалентна системе равенств
aft(pa)=∑ ∕(∕>0)g(p*^e). (7)s_oгде р — простые числа, a =1,2, ....В дальнейшем будем считать, что 0"=0 для всех tt sgnfcx=0 при х=0, fc=0.
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Лемма 2. Пусть g (т) — вещественная мультипликативная функция, 
удовлетворяющая условиям: 1) ряд по простым р

2 i lng(p) L
s(p)>o Р

сходится, 2) существует такое положительное постоянное с, что ряд

g<P)≤O

сходится (число слагаемых во второй сумме может быть и конечным). 
Тогда, если у — вещественное число, 31nln n≤lny ≤c3 In л, где с3 — доста­
точно малое постоянное, то характеристические преобразования функции 
распределения

Fn(x) = jį~ N{m≤n, g(m)<x}
равны

wtFn (0 = -į- ∑ I g (m) I" sgni g (m) = m⅛f (r) +

÷jlo∙,(1χp(4 ⅛l.⅛)÷,-.∣÷si,l ∑ i⅛⅛

'⅛,>° 
равномерно no t, где

h⅛f(∕)=∏ (i-}) (1 + ∑ ^>∣y^-).
p α=l

Доказательство. Введем мультипликативную функцию gy(m), кото­
рую определим следующими условиями:

1, если p>y, a=l, F(gj
g(pa) во всех остальных случаях.

Для краткости обозначим gjt(w) ≈∖ g (т) ∣ir sgnfc g (т), gky (т) = j gy(m) ∣rt × 
× sgnfcg (т) (k=0,1). Пусть μ-функция Мёбиуса, hky=μ*gky. Если 1 = 1 (т) — 
функция, тождественно равная единице, то μ*l=e, или gky=hky*∖. Очевидно, 
что все введенные выше функции мультипликативные. Из (6) следует, что

Σ Sky(^)= У kkv(d).
m≤n m≤n d 1 т

Меняя порядок суммирования, получаем:

∑ ‰("≈)=∑ hlιy(<Γ) ∑ 1 =
m≤π d≤n m≤n

т ≡ 0 mod d

= n∑ + B ∑∖hky(d)∖. (9)
d≤n d≤n

Согласно (7)

⅛f (pa)=g∣,y (p°) - gky (Pa~1)' (10)
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Введем еще две мультипликативные функции rfcy(w) и sky(m), которые для натуральных степеней простых чисел ра определим следующим образом:

Используя (7), можно проверить, что hky=rky*sky, а ввиду (10) и (8)
rky(pa)=

f hkr(p1). если p≤y,1 0, если р>у,

¼(pa)=
J 0, если p≤y, 1⅛,(P*). если р>у.

принимает вид:

η⅛,(p∙)={ ft(pα)-ft(pα^1). если p≤y,0, если p>y, ' 'ft(p*)-ft(pα^1). ec≡ p>y, а = 2, 3,¾,(p*)=' — 1, если p>y, α=l,g(p) = 0,(—l)fc-1, если p>y, а= 1, g(p)<0, (12)0 во всех остальных случаях.Согласно (6) формула (9)
∑ Λ,(m)=n ∑ j ∑ rt,(l)⅛,(j) + B 2 I 2 rky(Γ)sk, (j) Į =

∕π≤n d≤n I i d dsζn l∣d

= п
п m≤ —

1 <∕n≤u

(13)ДалееΣ
∕n≤uИз (12) и условий леммы следует, что
Σ-ξ⅛'l-'+'>{∏(i-Σ1^)-'}-λπ≤i∕ Р>У а=1= l + *{exp ∑ ∑ ⅛≡-lj =

р>у а= 1= 1+B∣exp2( 2 j + ∑ 2 -⅛)-1} =
(»> р>у а=2
Р) ≤0= l+-⅛ + -Γ~ =l+By-cпри с<1.Не ограничивая общности, в дальнейшем будем считать, что c≤-i-. Тогда

∑ ⅛(-)∣≤ul-' ∑ ∏ (1 + ∑
∕n≤u m≤u p≤u а=1

≤"l^eexp2( ∑ -1f + 2 ∑ -^(⅛r) = Baι-ς
P>y Р а=1
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и равенство (13) превращается в
⅛ ∑ ∑ М-ьЛг' ∑ -ML.

m≤π ∕≤π ∕≤π I ≤nОбозначаяΛW=∏(∣ + ⅛). (14>
p≤y а=1ввиду (11), получаем, что

∑ ⅛⅛+* ς М,

∕≤ n l> п
leDyгде Dy — множество тех натуральных I, в канонические разложения которых входят только p≤y (с учетом кратности). Следовательно,

1 
п

∑ ⅛M=ΛW + Λ ∑ 1М1+

m≤n /> л
leDy

+ву-< ς ⅛B+2h-t X
∕≤n ∕≤π

∕eDy lεDy

1 rky (0 I
/1-С

=Bt(y) + BT+By-' 2 -⅛W1,
∕≤ л
'≡d,∙где Γ= χMH+n-∑ Ml.

/>л ∕≤π
'eDy I е DyЕсли 0<δ≤C, тоr≤ ∑ jz⅛'uG)δ+','e Σ ⅛F("Γs≤
l>n I≤n

^Dy lεDy≤"- ∑ ⅜^ = β∏-δ∏(l + ∑ ^⅛1)∙
∕ е Dy Р ≤y α=lПри p≥p0, где р0 — достаточно большое постоянное,

у I rky (pα) Į i
Δ p*(i-8)Поэтому

00Π(∣ + Σ
p≤y <х = 1

2 m(1 + 2
Po≤P≤y а=1

∖rky(p*) I \ _ 
p≈(1-δ) I= *exP Σ Σ ^=^P2(∑ 7⅛÷Σ Σ ^) =

p≤y α=l p≤y p≤y <х=2= Bexp2 2 .
P≤y
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∑ 2⅛(0L≤π (1 + J ⅛^) = 5in≡z
∕≤n p≤7 <Х=1

leDyТогда f=‰→exp(2 2 v⅛)-
Р^УВыполнив элементарные преобразования, получаем ∑√τ-∑,i÷∑(-Λ-i)∙

P≤>, p≤y

1—e-δlnp= lnlnj + B+^ pl-8—•
Р^УВвиду неравенства1 -e~u≤u,справедливого для всех положительных и,∑ j⅛≤lnln^ + 5 + 8 2 y⅛~ •

Р^У P≤yТак как δ>0, то, применяя частичное суммирование, находим, что
Σ≠'.--⅛∑1-Γ∑u(⅛)<

p≤y p≤y 2 p≤M≤5∕ + d-δ) ∕ ≠δ- = ⅛-∙
2Следовательно,∑ 7iU-=lnlnj- + ⅛>s + S,

Р^Уа тогда
T=Bn~8 exp (2 In ln^ + c4yδ) = В ln2у - exp (- δ In n + c4 j>s).Подбирая δ=-r-J— In !nw , имеем, что 

r In? In? ’ ’

rr d i o į In л 1 In л, In л ∖T=51^yexp(--ErF In -- + c1-).при c3=e-⅛, e2c∙ ≤ J≡^-, или 2c1 ≤In ⅛y. По-Согласно условиям леммы, этому
In и 1 In л

Ci In у 2 In у
1 In пIn -i-----m у

И T=51n∖rexp(-^ In n , • -i----- InIn у
In л \ 

∏∏Γ ) •
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Собирая последние оценки вместе, получаемi- ∑ gk√m)=PtO') + Bln≈j-{exp(-l In + (15)
m≤nТеперь оценим разность

∑ gk,(m).
m≤nИз (8) следует, что

∑ ⅛k(m)-gk,(m)<≤

≤4 Σ !⅛⅛-1l≤4 Σ IПĮsω∣"sg∏⅛(p)-H≤m≤n mξn
g (m)≠0

m≤n 
g (m)≠0

m≤n p iт
g{m)≠Q р> у4 Σ Σ 1+-IΣ exp(⅛ ∑ l∏g(p)-

∕n≤π p \ т ∕π≤n p 1m
Р> У 

g <P)<0
Р> У 

g (p)>θ≤1
п Σ Σ ^ Σ Σ ∣1°g(∕,)∣ =

y<p≤n m≤n
g(p)<O m≡0modp

m≤π p i т
Р>У 

g (р) > о

= В У 1+*J-LL
Δλ n п Σ ∣lns(p)l ∑ 1 =

Р>У 
g(p}<o

y<p≤n 
g <P)>θ

∕n≤n 
т ≡ 0 mod р

=ву~с Σ + В11∖ V 1 In g (p) 1
g (р) < 0 p>y 

g(p)>OСогласно условиям леммы∙*⅛Fnω=^ ∑gty(m)+By-' + B∖t∖ 2 '-у-1 ∙ <16)∕n≤n р>у
g(p)>oНаконец, используя (14) и (11), получаем:Λω-*⅛Ho-B∣ ∏ (ι+∑ 1> )-ι ∣=

Р>У а=1^∣∏(ι÷∑^y-))∣∣ ∏(1+ς
p>y α=l р>у а=1

g(p)≤θ g(p)>θ

g⅛(Pa)-g⅛(P°c 1)∖ 1

Ра /

Так как согласно условиям леммы
оо∏ (1+Σ

p>yn α=1 
*(p)≤θ

Рс
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B∣exp ∑ -1[ =
P>yn а=1

*<P)>θ= 5∣eχp{ ∑
Р>У 

g(p)>o

= Bl4i ∑

Р>У 
g('p)>^

^g{p)∖ _!_____
Р У In У ’

ТО

P»W=w»f(0+^IH ∑
g

p>y
(p)>θ

1 In g (p) i + В 
р ^+^ jin j

Подставляя последнюю оценку и (15) в (16), получаем утверждение леммы.
Лемма 3. Если g (т) — вещественная мультипликативная функция 

и ряд
00

Σ Σ 
р «=1 

g(pα)≠o

I In I g(p*)
Р

сходится, то

wkFn(t)- wfcr,,(θ)+-0111 (17)
для всех t,

wkF(t)≈ωk + B∖t∖ (18)
при 11 ∣≤c5, где с5 — достаточно малое постоянное,

“.-no-iH'+i 2,⅛10)' <i9>
р а=1

а wkFn (0 u wkF (z) имеют те же значения, что и в лемме 2.Доказательство. Из определения характеристических преобразова­ний следует, что
wkFπ W = į ∑ e“ ,n* sgnfc g (m) =

mζn
g (∕n)≠0= n Σ sgn⅛(m) + Bnl-'- ∑ jin 'g(m) 11 = 

m ≤ л m≤n
g(m}≠0 g(n,)≠0 (20)

13. Lietuvos matematikos rinkinys, XII (3)
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s= ∑ ∣ln ∣g(rn)l j .m≤π 

g(m)≠OФункция In I g (m) ∣ — аддитивная, поэтому
s= ∑ I ∑ In I g (P*} 11 ≤ ∑ ∣ln∣g(pβ)t∣ 2 1 =

m≤n 
g (∕n)≠0 √z≤n "≤"

ff(pα)≠0 m≡Omod,β

g (pa)≠θсогласно условиям леммы. Подставляя эту оценку в (20), получаем (17). Пусть‰ω=(ι-^)(∙+∑
a= 1Тогда ‰W=(i-f)(i+Σ e','°',1,>gnt^)=^(0)÷p,(r),

a= 1
g(pa)≠θгде b,(0)-(>-i)(l + ∑≡⅛^).
а=1⅛<->∣ = ^,>i('4) Σ
^(pa)≠oНетрудно заметить, что при достаточно большом р χfcp (0) >-^, а ∣ pp (t) ∣ ≤ ≤cβ, где с6 — достаточно малое постоянное. Следовательно, если р0 — до­статочно большое простое число, то

m⅛fW = ∏ z⅛W=∏ (‰p(0)+ppw) ∏ (‰,(0)+p,w)=
р p≤pa p>pt= (∏ ‰(0)+B∣n)exp{∑ ln(l+^W)} =

Р p>pθ= (∏ ⅞,(0) + BI,∣) exp{B∣t∣}) = a⅛ + B∣r∣.
РЛемма доказана.

Лемма 4. Если g (т) — вещественная мультипликативная функция та­
кая, чтоi i» i ^ (",) I i ∙'> 1I n I g(n) ∣ H (mn)c,



К вопросу о распределении значений функций 195

для всех бесквад ратных тип, когда g (m)≠0, g (w)≠0, m≠n, то⅛ W')∣*=ra⅛∙
о

где wkF (t) — характеристические преобразования, определенные в усло­
виях леммы 2.Доказательство. Для любого Λf≥2 имеем, что

в 
\пМ

в
1пМ

= B_ I y μa(m) elf °lg ffl'lsgn*g(m) I ,_ ln M ) Δ • ’ • Л1 , I ’
g (m)≠0где m∖ tzm означает, что все простые делители т не превосходят Μ. Поэтому

0 .. V. . • ■ ,θ m∣πMg(m)≠0

тп

т*

гд у .. у μa (т) μa (п) sgnfc g(m)Sgnfc g(п) Γ ⅛(ln∣g(∕n)∣-l∏⅛(n)∣) ,TlnaΛf Zj1 Δ " тп 1
mlπM n'πM 0g(m)≠0 g(∏)≠0

= B y γ μa (т) μa (n) sgn* g (m) sgnfc g (n) ln2 M Δ Δ

m'πM n'πM g (m)≠0 g (n)≠0×min(l-m
_ yl!naΛf

m∣nM g (m) ≠0
B y Y μa (m) μa (n) sgn* g (m) sgnfc g (л) ^+^ lnaM Δ Δ

m'πM n'πMm≠n 
g (m)≠0 g (n) ≠0× miQ ( 1 ;----- ■ 1 z \ =

l rH>r
= n⅛('÷∑ Σ -i-U1-®?)},

тп

«согласно условиям леммы.13*
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Повторяя рассуждения из доказательства леммы 4 работы [5], получим утверждение леммы.
Теорема. Пусть g (т) — вещественная мультипликативная функция, 

удовлетворяющая условиям'.1) ряд по простым р∣ι∏ι^(pα)ι I 
РаΣ Σ

p а= 1 
g (pβ)≠0 

сходится,
2) существует такое положительное постоянное с, что ряд

Σ
g(p}^

сходится,3)
I in I g<w) 11 > 1 -I I g(n) IK (mnjc>

для всех бесквадратных тип, когда g (т) ≠0, g (n) ≠0, m≠n. 
Тогда равномерно по х

>7-^77

Blnln —
7 N{m≤n, g(m)<x } = F(x) +----- i------ —f- ,
n In — l∏lnln J-

Рл Рл
где F(x) — функция распределения, определенная характеристическими 
преобразованиями

∏ (i 4)(ι + ∑ (fc=o, d, '
р я=1

P.= ∑ ^⅛>±.
g(p)>θ

In л In In In лДоказательство. Из леммы 2 следует, чюM'kfn(0) = ωt + Bln*^∣ ехр (-2 In + } •
wkp(Q) = ωk (k = Q, 1), где ωjk определены равенствами (19). Тогда
hF„= ∣(ω0+(- l)tω1) + Blns> I exp ( —2 1d⅛-^+λ,-j,βw =4 (ωo + (- 1)*ωι) ∙Если ßfcF/0, то βkfn≠0 при H≥c8, где с6 - достаточно большое посто­янное. Оценим интеграл из леммы 1:

Г ε Т '
f ι^.Fω∣7'=(∕+∫)ι^'<t)'4∙

О О ε
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Согласно (18) для достаточно малых t

WkFnFįt)=B\t\,а из леммы 2 для всех t
WkFnF(t)^B}n?y {exp(- ^ ⅛y ln
+ 5itl 2

p>y
g<P)>0Следовательно,

т
f ‰,rw 4'ö

S)÷'-)÷
I lng(p) I

Р

=Bε + Bln J ∣n∙,{-..p'∕ ⅛Δ In ⅛y) +
+y-∣+BT 2 

p>y 
g(p)>0Положим теперь ε=y >ln л In In ln л ∙>,=eχP ⅛⅛⅛,Пусть

I lng(p) i
P

Тогда
т 
f o

p = Jng(p) I

Р>У (n) 
g (p) >0

In In — РлT=-----------------------------рл ln — In In In —Рл Рл
+ BlnTln3j∙exp(-l ⅛4 ln -£?) +

(21)
р

—
t

В
У

+
В In In -LРлIn — In In In —Рл РлТак как | ln g (p) ∣ >p~c∖ если g(p)>0, то∕ In n In In In n ∖p,>exp (-c, - lir5πi-), и оценка интеграла принимает вид

(22)
т4- f ι^ω∣<* = о

Blnln РлIn — In In ln J_ Рл РлПодставляя последнюю оценку и (22) в лемму 1, получаем утверждение те оремы в случае βfcf≠0.
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Если βfcf=O (k=0 или 1), то из леммы 1 следует, что

Lk ≤ I βfcFπ — ßkF I •

Отсюда легко получаем теорему и в этом случае.
Приведем несколько примеров.
1. g(^) = ~φ~~, где φ (т) — функция Эйлера. Условия теоремы выпол­

нены при и_ v, 1 п ∕ In п In In In n ∖P"=s Σ F=s≡χp(------ re—)•

Применяя доказанную теорему, имеем:

ф(^)
т

<xj = f(x)+-i^ ∕ In In п ∖2 \ In In In n /

где характеристические преобразования предельного закона F (х) равны

2. Пусть I (т) — число решений уравнения

w=jPι+p2+P3.

где т — целое положительное число, ръ p2t р3 — простые числа. И. Μ. Ви­
ноградов [3] в 1937 г. доказал, что существует такое постоянное c10, что для 
всех w>c10

г/ ч "j2 с/ \ i Вт*z<m>=-2tob7 ⅛5<m)+ toM--Γ^- •
где

Тогда

S(m)-f} (1 ^2_3р + з ) •
p : т

О, если р = 2,

1 - 1
р* — Зр + 3 >0, если р > 2.

Условия теоремы выполнены при с=-| иr» V 1 n / n In п In In In и ∖₽„=в ∑ y=Bexp(-2 lnlπn
In л In In In л

Следовательно, 

~N{m≤n, S(m)<x} = F(x)+ В In n In In и ∖2 In In In n / ’
(

где характеристические преобразования закона F (х) равны

"⅛H')= x⅛j,(0-4 П (1 - £ + į (1 - р._з>+т)") •



К вопросу о распределении значений функций 1993. В 1923 г. английские математики Г. Харди и Дж. Литтлвуд пред­ложили асимптотическую формулу0("7)~πl∏⅛1 c12 σ(w),где О (т) — число решений уравненияw=p + ξ2 + η2,
т — натуральное, р — простое, ξ, η — целые числа,

__ (р-D p-χ4(p)
σ("7) 11 p≡-p+χ,ι(p)

Р i т 0, если р = 2,
7л (Р) = 1, если p≡ 1 mod 4,— 1, если p≡ 3mod 4.В 1960 г. Ю. В. Линник [6] доказал эту гипотезу.Так как σ (w) — мультипликативная функция и

легко показать, что условия теоремы при c = -∣ выполнены и
n Vl 1 г» ∕ In п In In In n ∖P" = s Σ p≡=βeχp(---- tataS—)∙

Тогда σ(m)<x} = F(Λ) + ⅛-(1^^r)2,
где характеристические преобразования закона F(x) равны

= n {l-l + l(l-,-e⅛5)'}.
Р

Вильнюсский государственный Поступило в редакцию
университет им. В. Капсукаса 30. VIII.1971
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Σ Σ
p α= 1

g(pβ)≠0

APIE MULTTPLIKATYVINIŲ ARITMETINIŲ FUNKCIJŲ PASISKIRSTYMĄ

Z. Juškys

{Reziumė)

Tarkime, kad g (m) — reali multiplikatyvinė aritmetinė funkcija; be to,

∣in ∣g(pg) i Į y i
pα ’ pl~c

g(p)≤v

(čia sumuojama pagal pirminius skaičius) konverguoja, tinkamai parinkus konstantą c>0l ir

linl 11> 1
I ! g(n) lk(≡)^

mant visus natūrinius m ir n, nesidalijančius iš pirminio skaičiaus kvadrato, kai g(m)≠0, g{n)≠0t 
m≠n {c1 — teigiama konstanta). Tada, esant bet kokiam x, skaičius natūrinių skaičių m≤π, ku­
riems g{m)<xi yra lygus

(
n In In —

----------i-------------

In — In In ln — 
Рл Рл

čia F{x) — pasiskirstymo funkcija, apibrėžiama charakteringosiomis transformacijomis

^ω-∏ (>4)('÷Σ 0t=o,1),
a= 1

i ln g Cp) 1
P

ZUR VERTEILUNG DER WERTE VON MULTIPLIKATIVEN ZAHLENTHEORETISCHEN 
FUNKTIONEN

Z. Juškys

{Zusammenfassung)

Es sei g{m) eine reele multiplikative zahlentheoietische Funktion. Wir nehmen an, daß die 
Reihen über Primzahlen

Σ Σ
p а— 1

g(pa)≠θ

I in i g (pa) iI

g(p)≤0

bei geeigneter Konstante c>0 konvergieren und

für alle kvadratfreien m und n, wenn g{τri)≠Q, g{n)≠0, m≠n, wo c7 eine positive Konstante ist. 
Unter diesen Bedingungen für alle x die Anzahl der positiven ganzen Zahlen m≤n, welche die Un­

gleichung g{m)<x genügen, ist gleich

nF(x) + □
n ln In — 

___________ Pn 
ln _L In In In 

Pn
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Hier bezeichnet man F(x) — eine Verteilungsfunktion, die durch charakteristische Transforma­
tionen definiert ist

X-*F(∕)- Π (,-j)(1+ Σ
p α=l

I g (∕>*) ∣f' Sgnfe g (pa)\ = о, 1)
pα /

₽.= Σ
g

∣ingQ>)l 
P

p>exp
In л In In In n

3c in In л




