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Santrauka. Diskrety k-matj atsitiktinj vektoriy & = (&1,&2, ..., &) vadinsime kvazigar-

deliniu, jeigu jo koordinatés &1, ...,&k yra kvazigardeliniai atsitiktiniai dydziai &;, t.y. &
igyja reikSmes (5;, 75) = Privii + -+ + BriVigi, vii = 0,£1,£2,..., B > 0 ir vektoriaus
Bi = (Bui, .., Br;i) koordinatés yra tiesiskai nesuristos racionaliy skai¢iy kune. Yra jrody-

ta, kad vietoje kvazigardelinio vektoriaus 51, galima nagrinéti gardelinj atsitiktinj vektoriy
6= (61,...,0m) erdvéje R™, kur m = k1 + ka + - - - + kj. Toliau mes kalbésime apie kvazi-
gardelinius atsitiktinius vektorius, kuriy klasei priklauso ir gardeliniai atsitiktiniai vektoriai
(ziar. [1]).

Raktiniai zodziai: kvazigardelinis skirstinys, be galo dalus skirstinys, Appelio daugianariai.

Ivadas
Nagrinésime k-maciy kvazigardeliniy tikimybiniy skirstiniy F(Z) = P{§ < i},
7 € RF, sasiikas

F. (%) = F*""(%V/n), n=1,2,....

Tikimybinis skirstinys gali priklausyti nuo n.
Tarkime charakteringoji funkcija

- F Lif *n (=
Fn(ﬁ) :/}%ke(ﬁ7 )dF ”(x)

visiems |t| < T, T > 0, konverguoja i be galo dalaus skirstinio G(%) = P{ij < &},
7 € RF, charakteringgja funkcija

G(F) = exp {i(v, B+ /R (D _ 1 (. j‘))y(di’)}

[2, 39 psl.]. Cia matas v(d¥) tenkina salyga

/ 1F|0(dE) < oo
|Z|>1
2

Cia |#]? = 2 + -+ a3, (£, %) = tyx1 + - - - + ty2y, — skaliariné sandauga.
Levy-Chin¢ino isdéstyme praleidziame Gauso komponente —%fT .
Tarkime, kad tikimybiniai skirstiniai F,,(Z) ir G(Z) turi lygias nuliui matematines
viltis ir vienoda neissigimusia antryjy momenty matrica X.
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1 Charakteringosios funkcijos Fn(\/iﬁ) formalus skleidinys

Konstruodami funkcijos

AW YEAN

"\vn/) NG
formaly asimptotinj skleidinj mes priimame, kad i kinta baigtinéje sferoje (|f | <T)ir
kad egzistuoja baigtiniai momentai. Laikysime, kad tokias pat savybes turi be galo

dalus tikimybinis skirstinys G(Z).
Visiems n =1,2,... yra

— wxL o ) ¥
G(T) = (G (@)
Cia G*(Z) = Gn(%) yra be galo dalus tikimybinis skirstinys su charakteringaja

funkcija

Ao 1 P -

Gn(t) = exp {_ / (e"tT) —1 —i(t, :E))z/(d:f)}.
n JRk

Atlike kintamyjy pakeitima & = %, gauname

oan-en [, (571 (5 ) 4 -o(5)

Cia Qn(\/iﬁ) pazymi be galo dalia charakteringaja funkcija su tripletu £{0, 0, %V(j—%)}

Pazymékime Q,,(#y/n) tikimybinis skirstinys, kurio charakteringoji funkcija yra
Qn(ﬁ). Tokiu budu gavome, kad

arba

() =) <1 L (TQ)E 3(7)>

o (DY SR EE) o
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Cia

()l Sl

(G+Dqi—10+ qj—1,1-1

j =1,2,...,1=1,2,...,7—2
q]l j+l+1 ) .7 9~y ) ) <y 7.7 )
qj0 = 77> 41 = 0, kai [ < 0.
Pazymékime
h() f/ (') — 1 — (T, 7)) v(di)
Rk:
Tuomet

Funkcijos (A(\;%))’ skleidimas.
Pasinaudosime lema: jeigu tikimybiniy skirstiniy F(Z) ir Qn(Z) sutampa du pir-
mieji momentai, tai
/ (t, &) d(F(dZ) — Qn(%))™" =0,
Rk

kail=0,1,...,3m — 1.
Gauname

(("GR)-e(R))

Atliekame kintamuju pakeitima r = [ — 3m:

((+(F) ()

oo

r=0

Dabar skleidziame funkcija
1\ = m) o (1 & (mn(@) 1\
_ ah(t) l — ) = A S
(5a) —= =L 5o (5) o= ()
Qu( L)
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Tokiu budu

(A” (\/iﬁ)) ii (r + 3m)l! (%)’*m”l( —mh(f))"

T

X ( t 7+3m d ( ) Qn(f))*m-
Rk

Liko iSnagrinéti sandauga

oo

~17> g Z W(A (%))a

=0 a=l+j+1

'Jfl 00 oo 00 1 r4+oa+21
,1)]2(]]'6 Z ( _B_]_l ;Z 7“—}—30('1'(%)

B=0 a=B+j+1

< (an(@®) [ (D d(F@) - Qu(@)

Sia iSraiska jstatome j (1) lygybe ir gauname, kad

L mo: 1 [SSINC) 1 . 1 r+m-+21 .
=G 1+ Zlﬁz;);n(rmm)'(ﬁ) (—mh(t))
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S N 1 1
X Z ZZQjB(a—ﬁ—j—l)!(r+3a)!l!(%

>T+a+2l+2j

RF
A oo i Y (7m)l
= G(#) *; <\/ﬁ> W;Ql_v Il (r + 3m)!

8l+7‘+3m

aslaQTJer e(1+f3)h(t )+g(it,f):| d((F(f) _ Qn (f)) *m

0
0

€
e

|
+§:(%)7 3 (_1)qu(a5j(_?§ly(r+3a)m
|

r+a4204-25="y
al+r+3a AR(E iLE — 2Y) *
(1) A () +o(it, )] d((F(:E) — Qn(z)) : (4)

0
0

aglag'r'+3a

Dabar butina aptarti charakteringaja funkcija
exp {z(t_: oZ) + (1 + E)h(f)},
kuri yra be galo dali su Levy tripletu
L(0,0,(1+¢)v),

ial0<op<l,0<e< 1.
Akivaizdu, kad

(G()) e @D = exp {i(F, o) + (1 + )h(F) }.
Pasinaudodami formuliu asimptotiniu skleidiniu (4) mes gauname tikimybeés

P{&+-+& = (B, 1), (Br, 7))}

asimptotinj skleidinj.
Tarkime, kad egzistuoja tankiai

1 - P
#(14e) (= _ —i(t,9) o (1+e)h(t) g7

ir

1\* . r
nem — [ — ERAGI2l AN (S, ¢
0= (5) [ OR(5R)

0<e< .
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Tuomet nepriklausomy vienodai pasiskirsciusiy kvazigardeliniy atsitiktiniy dydziy

sekai &1,...,&, yra teisingas formalus skleidinys
V)t ve = (B
R R CA)
NG AYRSYE RN (=m)'
- g(%) * Zl (ﬁ) . ;li il (r + 3m)!
al+r+3m — . e
o149 (s a(r@ - Q@)

(—1) q5p o
) r+a+21+2j — (o =B —7—D(r+3a)ll!

al+r+3a (1+5) ( ﬂﬁ = :|

y=4

Jo

X

[, [z
+§(
e

d(F(Z) — Qu(@)™

85189”30‘
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SUMMARY

Asymptotic expansions for distributions of sums of a double sequence of quasi-
lattice random variables
A. Bikelis, J. Augutis, K. Padvelskis

We consider the formal asymptotic expansion of probability distribution of the sums of independent
random variables. The approximation was made by using infinitely divisible probability distributions.
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