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Santrauka. Aptariami Dirichlé principo formulavimo subtilumai. Svarstomi principo pa-
vadinimo ir autorystés klausimai.

Raktiniai zodziai: Dirichlé principas, Dirichlé, matematinés indukcijos principas.

Dirichlé principas paprasciausiu pavidalu formuluojamas, pavyzdziui, taip:

Negmanoma 6 triusiy uZdaryti § 5 narvelius taip, kad kiekviename narve-
lyje buty ne daugiau kaip vienas triusis.

Kiek turiningesné tokia sio principo forma:

Jei 10 saldainiy sudésime § 3 dézutes, tai bent vienoje dézZutéje bus ne
maziau kaip 4 saldainiai.

Triusius ir saldainius ¢ia cituoju — kiekvienas autorius linksminasi, kaip iSmano.
Daugeliui atrodo, kad tai iSradinga ir nenuobodu. Vis délto — kas atsitikty, jei-
gu matematikoje (net labai elementarioje) vietoje plokstumy pradétume kalbéti apie
stalvirsius, vietoje tiesiy — apie virbalus, o vietoje tasky — apie blusas. Tai nereis-
kia, kad konkreciuose uzdaviniuose Sie zodziai visai netinka. Bet net menkiausioje
teorijoje ar teorijéléje geriau vartoti tam tikrus ,bespalvius® terminus. Stai j musy
viduriniy mokykly programas jvesta (visiSkai neapgalvotai) elementarioji tikimybiy
teorija. JAV jvedant ja mokytojai ruosési dvejus metus ir laiké 6 egzaminus. Lietu-
voje buvo organizuoti dviejy savaiciy kursai, kuriuos lankyti buvo visiskai nebutina,
uzteko viena kita karta juose pasirodyti. Tai stai net tikimybiy teorijoje, kai rei-
kia, standartiskai kalbama apie rutulius ir dézes (kartais ,,moksliskiau® — urnas), o ne
apie triusius ir skrybeéles. Kitaip sakant, Dirichlé principa, nesivaikant pigaus humoro,
galima formuluoti, pavyzdziui, taip:

Jeigu § n déziy sudésime daugiau kaip n rutuliy, tai bent vienoje dézZéje
bus daugiau kaip vienas (= ne maziau kaip du) rutuliai.

Siek tiek turiningiau atrodyty tokia principo forma:

Jeigu § n dézZiy sudésime daugiau kaip nk rutuliy, tai bent vienoje déZeje
bus bent k + 1 rutulys.

Mokyklinéje matematikoje zinome dar viena termina, kuriame vartojamas zodis
principas — tai matematinés indukcijos principas. Dejuojama, kad sunku nustatyti,
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kas ji isrado — ar Bernulis, ar Oileris, ar dar kas nors. Atsakymas ¢ia paprastas —
niekas jo neisrado. (Palyginkime: kas iSrado pomidora?) Tiesiog matematika vysteé-
si, pasieké tam tikra lygi, daugeliui tapo aisku, kad matematinés indukcijos principo
teiginys yra neabejotinai teisingas, kad reikia ir galima juo naudotis. (IS tikruju: jei-
gu j eile viena prie kitos sustatysime degtuky dézutes, pastumsime pirmaja, kad ji
nugriuty, ir busime jsitiking, kad nugriuvus bet kuriai dézutei, nugrius ir sekanti, tai
neabejojame, kad nugrius visos dézutés.) Ir jau visai kitas klausimas, kas teiginj taip
pavadino, Siuolaikiskai suformulavo ir t.t. Beje, rimtuose matematikos straipsniuo-
se paprastai nevartojamas né zodis matematiné (o kokia dar?), né zodis principas —
tiesiog, kai reikia tuo teiginiu remtis, ir ypac¢ kai tai primityvu, rasoma tiesiog: (in-
dukcijal) — ir nieko daugiau.

Daug aiskesné pavadinimo Dirichlé principas istorija. Zymus vokie¢iy matema-
tikas P. Dirichlé buvo pirmasis, kuris Vokietijos universitete skaité skaic¢iy teorijos
kursa (1855 m.). Jo paskaity klausési ir garsusis R. Dédekindas, kuris jau po Dirichlé
mirties isleido jo paskaity kursa, pridéjes ir kitus jam priklausancius skaiciy teorijos
rezultatus. Pasirodo, kad daugybés teoremy jrodymui Dirichlé uzteko teiginio:

Jeigu turime daugiau kaip n skaiciy, tai bent dviejy is ty skaiciy dalybos
i§ n liekanos sutampa.

Juo paskaitose tekdavo daznai naudotis, ir kad nesikartoty, Dirichlé juokais §j teiginj
pavadino stal¢iy principu (vienu vokisku zodziu — Schubfachprinzip) — suprask, jeigu
i rasomojo stalo 6 stalcius reikia sukaisioti daugiau kaip 6 rankrascius, tai bus bent
vienas stalcius, kuriame bus daugiau kaip vienas rankrastis. Remdamiesi Dédekindu,
kiti autoriai taip pat minéta teiginj vadino Schubfachprincip arba Schubfachschluss ir
tik retkarciais paminédavo, kad ji suformulavo Dirichlé. Bet rasant kitomis kalbomis
vokiskas zodis buvo napatogus, stal¢iai be Dirichlé nelabai suprantami, ir prancuzy
matematikai termina le principe des tiroirs de Dirichlet sutrumpino iki le principe
de Dirichlet, t.y. padaré ta teiginj Dirichlé principu. Pavadinima perémé rusai,
o per juos ir daugelis rusy kaimyny, taigi ir lietuviai. Vokieciai taip ir liko prie
pliko Schubfachprinzip, o $tai anglai vartoja termina pigeonhole (,balandziy lizdy*)
principle arba tiesiog pigeonhole.

Dirichlé principas yra toks akivaizdus teiginys, kad juo neabejotinai naudojosi net
pirmyksciai zmonés: jeigu pirmykstis medziotojas savo pirmykstei 5 asmeny sSeimai
ant lauzo iskepé pirmykscio Serno 4 kojas, tai jis puikiai zinojo is anksto, kad bent
viena koja graus bent 2 Seimos nariai. Taigi néra butinas né pats zodis principas, né
Dirichlé. Bet matematikoje (kaip ir bet kuriame moksle) patogu turéti pavadinimus
bet kuriam dazniau vartojamam objektui ar savokai, taigi terminas Dirichlé principas
né vieno nestebina.

Kadangi angly kalba tapo matematikos esperantu, tai ypac¢ jdomi ty pigeonhole
atsiradimo istorija. Tulas amerikie¢iy matematikas nusprendé vokiskaji Schubfach
pakeisti anglisku atitikmeniu ir pavartojo zodj pigeonhole, kuris reiskia jau ne stal-
¢ius, o senovinio rasomojo stalo atvirus skyrelius susuktiems rankrasc¢iams. Pats tu
skyreliy pavadinimas kilo dél panasumo j karvelidziy skyrelius. O véliau matematikos
populiarintojai, suprate zodj pigeonhole tiesiogiai, pradéjo piesti balandzius narve-
lio skyreliuose (kai kas peréjo prie Siandien dazniau sutinkamo narvelio su triusiais).
Siaip ar taip, terminas be balandziy ar su balandziais jsigaléjo, ir iandien matemati-
kams nekyla abejoniy, kad pigeonhole — tai tas pats Dirichlé principas. Reziumuodami
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pasakysime, kad matematikai (ne tik rasantys angliskai) stengiasi net kalbédami apie
Si teiginj nesieti jo su Dirichlé vardu. Nagana to, nei iSsamiuose Dirichlé gyvenimo
aprasymuose, nei jo kurybinéje biografijoje apie §j principa net neuzsimenama (garsu-
sis Halmosas teiginj netgi vadina Dédekindo principu), nors pabréziama, kad Dirichle
priklauso Siuolaikinis funkcijos apibrézimas (nekalbant apie indélj j Ferma teorema ir
Furjé eilutes).

Kuriozy su Dirichlé principo pavadinimu negana. Dazname vadovélyje ar popu-
liarioje literatiiroje Dirichle vadinamas pranciizy matematiku. Zinoma, ¢ia kalta jo
pavardés ,prancuziska® iSvaizda — Dirichlet. O Siaip jis buvo grynakraujis vokietis ir
visa gyvenima dirbo tik Vokietijoje (nors dar buvo ir Peterburgo Mokslu akademijos
garbés narys). Tiesa, sasajy su prancuzy kalba ¢ia galima rasti: jo proprosenelis atke-
liavo j Vokietija is prancuzakalbés Belgijos dalies, i$ Ljezo priemiesc¢io Risleto, zmonés
ji vadino ,vaikinas i$ Risleto“ (le jeune de Richelette), ir pase jis buvo jrasytas dvieju
zodziy pavarde Lejeune Dirichlet. Proprosenelio pavarde paveldéjo ir matematikas.
Jis, beje, turéjo tris vardus — Johann Peter Gustav — o dazna enciklopedija klaidingai
nurodo, kad jis turéjo net keturis vardus — Johann Peter Gustav Lejeune. Gimé jis
1805 metais Diurene, mieste prie Reino, kuris ta desimtmetj priklausé vadinamajai
Pirmajai Prancuzy Imperijai — tiesa, 1815 metais Vienos kongresas miesta galutinai
priskyré Vokietijai. Ir dar apie dvigubg pavarde — Dirichlé zmona buvo garsiojo kom-
pozitoriaus Mendelsono taip pat didziai talentinga sesuo. Pastaryjuy tévai, jausdamiesi
esg tikri vokieciai, peréjo is judéju tikybos i kriksc¢ionybe, o visa giminé pridéjo prie
pavardés savo dvaro pavadinima, taigi tapo Mendelssohn Bartholdi (suvokdami, kad
»Mendelio sunums* nelabai dera buti krik$¢ionimis).

Siuo metu internete vyksta didziulé diskusija, kaip reikia tarti Dirichlé pavarde:
wprancuziskai“ ar ,vokiskai“. Diletantai jsivaizduoja, kad ,prancuziskai® tai buty
(vartojme lietuviska® fonetine transkripcija) [dirichle], o ,vokiskai“ — [dirichlet]. IS
tikrujy prancuzas nematematikas pavarde Dirichlet tartu [dirisle], o vokie¢iams abe-
joniy nekyla, kad tai [diriklé]. Siaip jau vokieciai ch kaip [k] taria tik junginyje chs,
pavyzdziui sechs [zeks] — Sesi. Taigi ,vokiskas“ tarimas butu [dirichlet], bet vokieciai
visada sako [diriklé]. Taip tariama ir Dirichlé palikuoniy (vienas juy yra bundestago
narys) pavarde.

Rusai, matydami pavardeés grafinj vaizda Dirichlet ir peréme zodzio galunéje pran-
cuziska tarima be ,t“, raso Hwupuxse ir atitinkamai taria [dirichle]. Lietuvius taip pat
paveiké grafinis vaizdas, ir jie anksc¢iau rasé Dirichle ir taré [dirichle], o dabar raso Dirichleé,
bet taria (ar bent puseé juy tebetaria) [dirichle].

Grafinio vaizdo itaka visada buvo ir yra didziulé. PavyzdZziui, kadaise rusai ir Niutona
(Newton) vadino ne Hoioron, o Hesron. Velionis mano dédé pasakojo, kad baigiantis karui
ir sugrizus rusams ir taryboms, visa Lietuva suZinojo, kad Churchill — tai visai ne Churchilis,
o Cercilis. Miisy atveju — vargu ar beverta svarstyti, kaip ragyti ir tarti ,,ch“ Dirichlé pavardéje.

Visai kitas dalykas — é raSymas galiinéje. Anksciau raSydavome ir tardavome kupe, foje,
atelje. Ir staiga lituanistai padaré perversma — pareiské, kad nuo tos dienos rasysime fojé
ir linksniuosime ta Zodi kaip varlé — fojé, fojés, fojei, foje, foje, fojéje. ,.Vagos* leidykla
padaré kontrapareiskima — kaip raséme, taréme ir nelinksniavome, taip rasysime, tarsime,
ir nelinksniuosime. Praéjo keleri metai, jeigu kas ir raseé ,,&“, tai vistiek nelinksniavo, ir
kalbininkai atsitrauké: pareiske, kad tokie ZodZiai turi tik vardininka ir kilmininka — fojé,
fojés, tik nutyléjo, ka daryti su kitais linksniais. Kad ir kaip ten biity, nesu né karto girdéjes
net Dirichlé kilmininko — niekas nei raso, nei sako Dirichlés principas. Beje, Sie klausimai
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susije su daugelio pranciiziSky pavardziy lietuviskuoju tarimu. Kadangi pranciizy fonetikai
teigia, kad zodziy gale jy balsiai trumpi, tai ir miisy kalbininkai sidilo rasyti ir tarti Kamiu,
Bezu ir pan., o ne Kamit, Bezt. Bet kas prancizams — trumpas balsis, tas lietuviams — visai
nebttinai. Bet kuriuo atveju reikia atsizvelgti i tiksliuosius mokslus: yra tokia eksperimentiné
fonetika, ir ji paprasciausiai gali iSmatuoti (jau beveik sugriZome prie matematikos!) ir
pasakyti, kg prancizams tariant ¢ia girdi lietuviai — ilga ar trumpa balsi. Tada gal ir tapty
apcéiuopiamesni argumentai uz ar prie§ kuri nors tarima.
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SUMMARY

Dirichlet’s principle

J.J. Macys

Formulations of Dirichlet’s principle are discussed. The questions of authority of the principle and its name are
considered.
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