LIETUVOS MATEMATIKOS RINKINYS. LMD DARBAI ISSN 0132-2818
51 tomas, 2010, 204—209 www.mii.lt/LMR/

Menu Gerardg Zilinska*

Jonas Kubilius

Vilniaus universitetas, Matematikos ir informatikos fakultetas
Naugarduko 24, 03225 Vilnius

E. pastas: jonas.kubilius@mif.vu.lt

Santrauka. Pasakojama apie G. Zilinsko studijas Mandesterio universitete ir darba Vil-
niaus universitete.

Raktiniai zodziai: skai¢iy teorija, teoremos apie neapibréztines kvadratines formas.

Taip likimas lémeé, kad Matematikos fakultete lik¢iau vyriausias amziumi. Vis
esu prasomas parasSyti ar papasakoti apie savo buvusius profesorius bei vyresniuosius
kolegas. Nemazai ju turéjau. Tarp jy rysky pédsaka mano atmintyje paliko Gerardas
Zilinskas.

Jis gimé 1910 m. vasario 23 d. Kalvarijos mieste-
lyje, Marijampolés apskrityje. Tévas Petras Zilinskas
buvo gydytojas. Gerardo vaikysté prabégo Trakuose,
Vilniuje ir net Rusijos miestuose Pskove bei Vitebske,
kur tévus nubloské prasidéjes Pirmasis pasaulinis ka-
ras. Po karo Seima grjzo Lietuvon ir apsigyveno Ziez-
mariuose. Cia stnus pradéjo lankyti progimnazija,
kuria baigé 1924 metais. Tais paciais metais su tévais
persikeélé | Kaisiadorius. Aukstesnés mokyklos vietoje
nebuvo, todél ty mety rudenj Gerardui teko iS na-
my iSvykti j netoliese esantj Kauna. Istojo j ,,Ausros®
gimnazija. 1928 m. gaves brandos atestata, is karto
pradéjo studijas Lietuvos universiteto Matematikos-
gamtos fakulteto matematikos skyriuje. Deja, dél mo-
tinos mirties teko padaryti pertrauka. Studijas baige
1936 m., gerai islaikes visus egzaminus ir labai gerai
atlikes diplominj darba ,,Geometrijos aksiomos®. Dip-
loma Universitetas isdavé 1936 m. spalio mén. 13 d.

Lietuvoje tada dar nebuvo subrendusios salygos rimtam moksliniam darbui. Todél
toliau gilintis tekdavo uzsienyje. Jau anksc¢iau vyresnieji Universiteto auklétiniai, gave
stipendijas, vykdavo j Vakarus. Taip pasielgé Petras Katilius (1903-1995), Otonas
Stanaitis (1905-1997). Jy pédomis paseké ir G. Zilinskas. Tik jam teko vykti savo
léesomis. Padéjo tévas gydytojas. Fakulteto rekomenduotas, 1937 m. sausio mén.
atsidurée Mancesterio universitete.

* Sis rasinys yra sutrumpintas autoriaus straipsnis, publikuotas knygoje ,Daktaras Gerardas Zilin-
skas“, Vilniaus universitetas, 2006, pp. 13-24.
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Anglija turi senas matematikos tradicijas. Vien iSvardyti zymiems matematikams
prireikty nemazai vietos. Sio §imtmecio pirmojoje puséje Anglijoje susiformavo ne-
paprastai stipri skai¢iy teorijos — matematikos karalienés — mokykla. Zymiausias
jos atstovas buvo G. Hardy (Godfray Harold Hardy, 1977-1947). Su savo kolega
Dz. Litlvudu (John Edensor Littlewood, 1885-1977) be individualiy darby per 35-
rius bendravimo metus kartu parasé apie simta darby is skai¢iy teorijos ir jvairiy
matematinés analizés sriciy. Dél didelio produktyvumo tas bendradarbiavimas bu-
vo pavadintas ,Hardy-Litlvudo matematikais“, darant iliuzija, jog tai buves didelis
matematiky kolektyvas. Buvo sukurti nauji galingi metodai skaiciy teorijoje ir gauta
daug fundamentaliy rezultaty is adityviosios ir apskritai analizinés skaiciy teorijos,
diofantiniy aproksimacijy teorijos.

Zymus skai¢iy teorijos centras kiek véliau susikiré ir Mancesterio universitete apie
zinoma skaiciy teorijos specialista L. Mordela (Luis Geoell Mordell, 1888-1972). | ¢ia
ir pateko G. Zilinskas kaip doktorantas (research student). Tuo metu ten buvo ir
kiti, véliau pagarséje, matematikai: H. Davenportas (Harold Davenport, 1907-1969),
B. Segras (Beniamino Segre), P. Erdiosas (Pal Erdos, 1912-1996), K. Maleris (Kurt
Mabhler, 1903 07 26-1988 02 26), Ko (Chao Ko), S. Rodzersas (C.A. Rogers), Beilis
(Bailey), H. Heilbronas (Hans Heilbronn), P. Duvalis (Patrick Du Val).

K. Maleris buvo gimes Krefelde (Krefeld am Rhein, Vokietija). Amziaus gale dirbo
Australijoje. Miré Kanberoje (Canberra). Dél tuberkuliozés turéjo jau nuo 5 mety
pazeista desinés kojos kelj. Chao Ko véliau désté Kinijoje Szechuan universitete.

Su daugeliu is jy véliau man teko susipazinti ir ne karta bendrauti.

Dar studijuodamas buvau susidoméjes diofantiniy aproksimacijy teorija. Litera-
turoje buvau aptikes K. Malerio darbg apie skaiciy klasifikavima, o jame buvo su-
formuluota hipotezé apie vadinamuosius S-skaic¢ius. Neuzilgo man pavyko iSspresti
dalinj tos hipotezés atveji. Si darba pratesé biirys matematiky: B. Folkmanas (Bodo
Volkmann), F. Kasas (Friedrich Kasch), Dz. Kaselsas (J.W.S. Cassels), V. Levekas
(W. LeVeque). Taip i moksline apyvarta buvo jvesta ta Malerio problema. Pagaliau
mano mokiniui V. Sprindziukui (1936-1987) pavyko iki galo ja iSspresti. Asmeniskai
su K. Maleriu susipazinau 1968 m. pavasarj Obervolfache mokslinéje konferencijo-
je. Pazintis nenutruko iki jo mirties. Jau per pirmajj susitikima uzéjo kalba apie
G. Zilinska.

Toje pat konferencijoje susipazinau ir su H. Davenportu, deja, po mety mirusiu,
S. Rodzersu bei L. Mordelu. Ir jie prisiminé G. Zilinska ir gerai apie jj atsiliepe. Su
L. Mordelu teko dar tais pat metais susitikti Debrecene. Po poros mety Nicoje vyko
Tarptautinis matematiky kongresas. L. Mordelas, neseniai sventes savo astuoniasde-
Simtmetj, Sauniame restorane ant Vidurzemio juros kranto surengé buriui matematiky
pietus. Pakvieté ir mane. Ir ¢ia teko tarp kitko pasikalbéti apie G. Zilinska. Suzinojes
apie jo mirtj, labai apgailestavo.

O su P. Erdiosu susipazinau dar 1958 metais Vengrijoje ir palaikiau rysius iki
pat jo mirties. Miré Varsuvoje 1996 m., ruosdamasis atvykti i Palangoje vykusia
tikimybinés ir analizinés skaiciy teorijos konferencija.

Jau Zilinskui iSvykus namo, j Mandcesterio universiteta pas prof. D. Hartrj
(D.R. Hartree) atvyko konsultuotis kvanty teorijos klausimais Adolfas Jucys (1904
1974). Pastarasis i$ G. Zilinsko buvo pramokes keleta Zodziy lietuviskai ir sutikdamas
A. Jucj pasveikino: ,Kaip sekési kelioné?*

Taciau grizkime j G. Zilinsko Macesteryje praleista laika. Rimto darbo kiirybinéje
atmosferoje gimé jo pirmieji moksliniai darbai.

Liet. mat. rink. LMD darbai, 51:204-209, 2010.
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Taciau buvo ne tik dirbama. S. Rodzersas H. Davenporto biografijoje, patal-
pintoje pastarojo rasty I tome [5], raso, jog Davenportas, Erdiosas, Ko ir Zilinskas
rasdave laiko reguliariai palosti bridza. (Noriu pabrézti, kad Zilinsko pavardé raSoma
su miisiske ,,Z% Juk dabar kai kurie lietuviai mandrapypkiai, rasydami savo pavarde
uzsienio spaudoje, visaip ja kraipo, ko nedaro niekas is vartojanciy lotyniska raidyna.
Raseiniy Magdés kompleksas dar tebéra gajus!) K. Maleris, tik neseniai pramokes
bridzo, losé menkai. Todeél kiti loséjai ir pats Maleris bloga losima apibudindave kaip
O.M. (arba, tiksliau, O(M)). Maleris ilga laika neatkreipes démesio, kad buve turima
galvoje Landau paZymeéjimas ir tai reiske ,,Order of Mahler” (,,Malerio eilé®).

G. Zilinskas Mancesteryje isbuvo iki 1939 mety vasaros ir parasé du straipsnius.

Vienas straipsnis buvo skirtas aktualiai tuo metu kvadratiniy formy klasiy skai-
¢iaus problemai nagrinéti [6]. Jis yra pagrindinis ir rimd¢iausias jo disertacijos darbas.

Tiriamos n kintamyjy kvadratinés formos su determinantu A = +1. Kaip gerai
zinoma, padarius atitinkamg unimoduliariaja transformacija, kvadratine forma galime
parasyti kvadraty su £ zenklais suma. Minusy skaicius 7 yra invariantiskas, kokia
neimtume unimoduliariaja transformacija. Ji vadiname formos indeksu. Tais laikais
jau buvo gauta nemaza rezultaty apie apibréztiniy kvadratiniy formy su A = +1
skai¢iy. Pazymékime raide C, a neapibréztiniy n kintamyjy kvadratiniy formy su
determinantu A klasiy skai¢iy. Ta skai¢iy ir émeési nagrinéti G. Zilinskas.

Priminsime, kad kvadratiné forma su sveikaisiais koeficientais

n
> agairy (i = aj)

ij=1

yra vadinama primityvigja, jei koeficienty a;; didziausias bendrasis daliklis yra 1.
Sakoma, kad ji yra primityvi tiesiogine prasme (properly primitive), jei bent vienas i3
koeficienty a;; yra nelyginis. PrieSingu atveju ji vadinama primityvigja netiesiogine
prasme (improperly primitive).

G. Zilinskas jrodé tris teoremas.

(n —1). Kiekviena

1 teorema. Jei n yra nelyginis skaicius, tai Cp1 = Cp,—1 = %

forma su A = +1 yra ekvivalenti vienai is formuy

n

Ti:c?f Z 3, (1)
i=1

i=n—T71+1
¢ia T yra formos indeksas.

2 teorema. Jei n yra lyginis skaicius, tai skaicius primityviyjy tiesiogine prasme
formy su determinantu A = 1 yra %(n —2), o su determinantu A = —1 yra %n
Kiekviena tokia forma yra ekvivalenti vienai is (1) formuy.

3 teorema. Fgzistuoja primilyviosios netiesiogine prasme formos su A = 1 tada ir
tik tada, kai m = 0 mod 4, ir su A = —1 tada ir tik tada, kai n = 2 mod 4.

Kitame darbe [7] tyré tiesiniy formu Ly, ..., L, su kintamaisiais vy, ..., v, ir de-
terminantu 1 sandauga. Pazymékime M,, = minL; ... L,; ¢ia minimumas imamas
pagal visus sveikus vy, ..., v,, iSskyrus (0,...,0).
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Konstanty M, jvertinimas domino daugelj matematiky. Pradzioje reikty paminéti
Kaune gimusj Zymu matematika H. Minkovskj (Herrman Minkowski, 1864-1909),
skaic¢iy geometrijos pradininka. IS jo rezultaty buvo zinoma, kad

1 4 1 3 1
<
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N

Pirmasis i$ tuy rezultaty yra nepagerinamas, tuo tarpu kiti néra galutiniai.
H. Davenportui 1937 m. pavyko jrodyti [1], kad

8 1
Mo < (B+v2)V2v2—1+1)2 6,07

Buvo spéjama, kad

M; < .

Jau kitais metais H. Davenportas [2] irodé ta teiginj ir parodé, kad jis yra nepagerina-
mas. Pirmasis jrodymas buvo labai sudétingas. Tac¢iau neuzilgo jam pavyko rasti [3]
trumpa ir paprasta metoda, pavartojus binariniy kvadratiniy formy redukcija ir nauja
lema apie kubiniy polinomy minimuma.

G. Zilinskas iStyre atveji n = 4 ir gavo, vartodamas H. Davenporto pirmojo darbo
metoda, nors ir ne galutinj atsakyma, bet gana gera jvertj

3 1
M<——s=——
4 205 149...

Véliau pats L. Mordelas jrodé geresnj rezultata

1950 m. H. Godvinas (H.J. Godwin) [4] gavo

Ms < ——.
57,02

Sj dydj Vilniuje 1954 m., $iy eilu¢iy autoriaus paskatintas, savo diplominiame darbe
nagrinéjo Alfonsas Raudeliunas.

Uz tuos darbus G. Zilinskas 1939 m. liepos 7 d. gavo filosofijos daktaro (PhD)
laipsnj. Pagal to meto nuostatus Kaune Universiteto Matematikos-gamtos fakulteto
taryba 1939 m. lapkric¢io 28 d. nostrifikavo §j laipsnj, pripazindama jj ekvivalenciu to
fakulteto daktaro laipsniui.

Grjzes Lietuvon, G. Zilinskas buvo paskirtas Kaisiadoriy gimnazijos mokytoju nuo
1939 m. rugséjo mén. 11 d.

1939 metais Lietuva atgavo Vilniy. Vilniaus universitetas buvo perorganizuotas
i lietuviska. [ ¢ia buvo perkelta dalis Kauno universiteto, tarp kity Matematikos-
gamtos fakultetas. Pagauséjus studenty, prireiké naujy destytojy. G. Zilinskas buvo
pakviestas vyresniuoju asistentu nuo 1940 m. spalio mén. 1 d., o véliau — vyresniuoju
déstytoju. Kartu ir toliau su nedidelémis pertraukomis dirbo Kaisiadoriy gimnazijoje,
o vienerius metus ir Pedagoginio instituto neetatiniu matematikos lektoriumi.

Liet. mat. rink. LMD darbai, 51:204-209, 2010.
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1940 m. as pradéjau studijuoti matematika. Nuo tada prasidéjo mano pazintis su
G. Zilinsku. Jis tais metais vedé diferencialinio ir integralinio skai¢iavimo pratybas ir
taisé namy darbus. Jau nuo Kauno laiky buvo gera tradicija duoti studentams namuy
uzduotis. Tai labai padédavo iSmokti ir perprasti déstomajj dalyka. Patj kursa skaité
prof. Z. Zemaitis.

Prasidéjo Vokietijos— TSRS karas. Sumazéjo studenty. Gyvenimas miestuose pa-
sidaré labai sunkus.

1940/41 mety rudens semestra G. Zilinskas vadovavo skai¢iy teorijos pratyboms.
Kursa skaité prof. V. Birziska. Ir ¢ia buvo namy darbai. Tarp uzdaviniy budavo
ir tokiy, kuriuos sprendziant reikédavo kazka sugalvoti. Menu vieno tokio uzdavinio
sprendimas, kurj a$ parasiau, patiko G. Zilinskui. Apie tai jis papasakojo V. Birziskai,
o pastarasis pasaké man, jaunam studentui, malony komplimenta.

Pavasario semestra G. Zilinskas turéjo skaityti apibréztiniy integraly kursa. De-
ja, jis daznai sirguliuodavo, o véliau ir rimciau susirgo astma su sunkiais priepuoliais.
Kurso paskaity turéjome nedaug. Trediaisiais mano studijy metais G. Zilinskas nedés-
té jokio kurso. 1943 m. kovo 17 d. vokiec¢iy okupaciné valdzia, kerSydama lietuviams
uz priesinimasi jy vedamai politikai, universitetg uzdare. G. Zilinskas toliau dirbo
Kaisiadoriy gimnazijoje.

1944 m., grizus tarybinei okupacijai, Universitetas atnaujino darba. Fakulteto
taryba pavedé G. Zilinskui laikinai eiti Algebros ir skai¢iy teorijos, véliau Bendro-
sios matematikos, katedros vedéjo pareigas ir pristate skirti docentu. Juo ir buvo
patvirtintas nuo 1944 m. spalio 16 d.

Neuzilgo Maskvoje buvo perziuréti visy déstytojy moksliniai laipsniai ir vardai.
1947 m. spalio 11 d. Auksciausioji atestaciné komisija jam patvirtino fizikos-mate-
matikos moksly kandidato laipsnj ir docento varda.

O as doc. G. Zilinsky vél sutikau tik 1945 m. rudeni, kai grizau testi studijy.
Kadangi buvau dirbes mokytoju, tai pagal to meto jstatymus be Svietimo ministeri-
jos leidimo neturéjau teisés mesti darbo. Grésé baudziamoji byla. Taciau Vilniaus
universitetas tada priklausé tai ministerijai. Todél paprasciausiai tas klausimas buvo
iSsprestas priimant mane dirbti universitete. Ta rengési padaryti prof. Z. Zemaitis
i jo vadovaujama matematinés analizés katedra. Taciau tuo metu katedroje nebuvo
laisvo etato. Todél buvau priimtas vyresniuoju laborantu j Bendrosios matematikos
katedra, kuriai vadovavo G. Zilinskas.

Personalo buvo nedaug. Katedros tada dirbo bendrai, tarp ju nebuvo jokiuy ba-
rjery. Ir posédziaudavo visi kartu. Kadangi G. Zilinskas vis sirguliuodavo, tai man
daznai tekdavo ji pavaduoti. Pradzioje vesti pratybas, o véliau ir vieng kita paskaita
paskaityti.

G. Zilinskas désté jvairius kursus: aukStaja matematika miskininkams, aukstaja
algebra, tikimybiy teorija, skaiciy teorija, vadovavo matematikos praktikumui. Tac¢iau
véliau, atsiradus daugiau déstytojy, pagrindinis dalykas buvo algebra. 1960 m. isé¢jo
jo parasytas algebros vadovélis.

1960 m. rysium su katedry reorganizacija buvo paskirtas Skai¢iavimo matematikos
katedros vedéju, o nuo 1962 m. tos katedros docentu.

Visa laika doméjosi vidurinés mokyklos problemomis. Kaip minéjau, dirbo antra-
eilininku Kaisiadoriy vidurinéje mokykloje. Ten pasistatydino namuka.

Dar prieskario metais kartu su A. Kaunu redagavo du vadovélius: ,,Plokstumos
trigonometrija® ir ,, Trigonometrijos uzdavinynas“. Pokario metais kartu su bendra-
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darbiais (talkininkavo mano brolis Vytautas Kubilius ir as) iSverté M. Grebenca ir
S. Liapino ,Aritmetika“ mokytojy institutams. Deja, vertima gerokai apgadino jo
redaktorius, pagarséjes ,fermatistas“, Z. Rupeika.

1954 m. G. Zilinskas émési sudarinéti pagrindiniy matematikos terminy kartoteka.
Jie buvo aptarinéjami su Vilniaus universiteto kolegomis matematikais ir lituanistais.
Nors darbas po poros posédziy nutruko, buvo aptartos kelios desimtys pagrindiniy
terminy. Véliau §j darba teko testi man su bendradarbiais. Taip po keturiy desimciy
mety darbo su pertraukomis atsirado akademinis ,,Matematikos terminy zodynas®.

G. Zilinskas buvo letos kalbos, léty judesiy. Daug kam atrodé, jog jis persiémes
angly maniery. Buvo geranoris, mégdavo bendrauti su kolegomis ir studentais.

Be lietuviy mokéjo dar rusy, lenky, angly ir vokieciy kalbas.

Miré 1968 09 30, palaidotas Vilniuje Antakalnio kapinése. Kartkartémis uzsuku
pastovéti prie jo kapo.
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SUMMARY
Remember Gerardas Zilinskas
J. Kubilius

Reminescences about the doctoral studies of G. Zilinskas at the Manchester University and his work
at Vilnius University.
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