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Glaustiṅes hiperkvadrikos
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Reziumė. Šiame darbe nagrin˙ejamos(m,m + 1) tipo vėliav ↪u pasiskirstymo Grasmano daugdaroje
Gr(m,2m + 2) glaustini↪u hiperkvadrik↪u tiesinės šeimos.

Raktiniai žodžiai:Grasmano daugdara, v˙eliava, glaustin˙e hiperkvadrika.

Autoriaus darbe [1] nagrin˙ejama n-matės afininės erdvės An (m,m + 1) tipo
vėliav

↪
u pasiskirstymo (lauko)Km+1 Grasmano daugdaroje diferencialin˙e geometrija,

kai erdvėsAn matavimasn = 2m + 2. Dalinai kanonizuotame reperyje pasiskirsty-
masKm+1 apibrėžiamas diferencialin˙emis lygtimis (p,q, . . . = 1,2, . . .m; α,β, . . . =
m + 1, . . . ,2m + 1)

ωα
n = λα

βωβ + λαωn + λ
αp
β ωβ

p + λαpωn
p (1)

(atitinkamos išorin˙es lygtys yra praleidžiamos). Pirmosios ir antrosios r¯ušies norma-
linės erdvės apibrėžiamos lygtimis

�I(lm): xn = ναxα

ir

�II (lm): νxn = 1, xp = νpxn, xα = 0

atitinkamai;čia

lm = (M, �ep)

yra Grasmano daugdarosGr(m,n) sudaromasis elementas, o(M, �ei ) erdvėsAn ju-
damasis reperis(i, j, . . . = 1,2, . . . ,n).

Erdvėje An nagrinėsime tiesin
↪
e hiperkvadrik

↪
u šeim

↪
a. Kiekvien

↪
a toki

↪
a hiperk-

vadrik ↪u šeim↪a apibrėžia bazin˙es hiperkvadrikos

Fα ≡ Aα
ijx

ixj + 2Aα
i xi + Aα = 0, (1)

Fαp ≡ A
αp
ij xixj + 2A

αp
i xi + Aαp = 0. (2)

Bet kuri šeimos hiperkvadrika apibr˙ežiama lygtimi

cαFα + cαpFαp = 0,
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kuriojecα ir cαp – parametrai. Bazines hiperkvadrikas (2) ir (3) visada galima parinkti
taip, kad būt

↪
u patenkintos s

↪
alygos

Aα
β = δα

β, Aα
βp = 0,

A
αp
β = 0, A

αp
βq = δ

p
q δα

β ,

nes esant b¯utinumui bazines hiperkvadrikas galima pakeisti j
↪
u tiesinėmis kombinaci-

jomis.
Šiame darbe

↪
irodoma, kad hiperkvadrikos

2xα − λα(xn)2 + Aα
βγ xβxγ + 2Aα

βnx
βxn = 0,

2xpxα − λαp(xn)2 + A
αp
βγ xβxγ + 2A

αp
βnx

βxn = 0

turi antrosios eil˙es lietim
↪
asi su bet kuria (pirmosios klas˙es) vienparametrinem-mači

↪
u

plokštum
↪
u šeima

ωα = 0, ωn = tnθ, ωα
p = 0, ωn

p = tnpθ (dθ = 0).

Hiperkvadrik
↪
u šeimos, apibr˙ežtos šiomis bazin˙emis hiperkvadrikomis, hiperkvadrikas

vadinsime glaustin˙emis.
Geometrinis objektasνα , apibrėžiantis pirmosios r¯ušies normalin

↪
e erdv

↪
e, tenkina

diferencialines lygtis:

∇να + ναωn
n + ωn

α = ναβωβ + ν̄αωn + ν
p
αβωβ

p + νp
αωn

p.

Tarkime, kad

λ̃α = νανβλβ − ν̄α,

λ̃p
α = νανβλβp − νp

α .

Dydžiai να, λ̃α , λ̃
p
α apibrėžiam-mat

↪
e plokštum

↪
a [1]

λ̃αxα = 1, xp = λ̃p
αxα, xn = ναxα.

Pažymėkime

λα
βγ = −2δα

(βλ̃γ ),

λ
αp
βγ = −2δα

(βλ̃
p
γ )

.

Šiame darbe randami koeficientaiAα
βγ , Aα

βn, A
αp
βγ , A

αp
βn:

Aα
βn = λανβ − δα

βν,

A
αp
βn = λαpνβ − δα

βνp,

Aα
βγ = λα

βγ + ν(δα
γ νβ + δα

βνγ ) − νβνγ λα,

A
αp
βγ = λ

αp
βγ + νp(δα

γ νβ + δα
βνγ ) − νβνγλαp.
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Dabar bazini
↪

u hiperkvadrik
↪
u lygtis galima užrašyti taip:

λα(xn − νβxβ)(xn − νγ xγ ) − 2xα
[
1− νxn + (ννγ − λ̃γ )xγ

] = 0,

λαp(xn − νβxβ)(xn − νγ xγ ) − 2xα
[
xp − νpxn + (νpνγ − λ̃p

γ )xγ
] = 0.

Šiame darbe detaliai išnagrin˙etos gaut↪u glaustini↪u hiperkvadrik↪u tiesini ↪u šeim↪u
geometrinės savyb˙es.
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SUMMARY

K. Navickis. Osculatings hyperquadrics

In this article the linear systems of osculating hyperquadrics are considered which are intrinsically defined
by the distribution of flags on grassmanniansGr(m,n) of the affine spaceAn.
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