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1. Problemos esmeé

Lietuvai 1918 m. atgavus nepriklausomybe buvo susiriipinta Svietimu ir jo perspek-
tyvomis. Per labai trumpa laika (1918-1940 m.) buvo pasiekta labai daug. Matemati-
kos mokymas vidurinéje mokykloje peréjo i kita lygi. Siam greitam pakilimui turéjo
itakos to laiko Sviesuomené, kuri idéju sémési i§ uzsienio Saliy patirties. Labai sunku
nuspresti, kurios Salies itaka buvo didziausia, ir kas [émé matematikos mokyma toje
Salyje. Straipsnyje pabandysime palyginti uZsienio Saliy Austrijos, Pranciizijos, Itali-
jos, Vokietijos Viurtembergo Zemés programas (1909—1912 m.) su 1929 m. Lietuvos
matematikos programomis vidurinei mokyklai.

2. Kleino idéju itaka matematikos programu turiniui Lietuvoje ir uZsienio Salyse

Svarbiausias jvykis, turéjes itakos matematikos mokymo programoms Vakaru Eu-
ropoje buvo 1905 m. Meranés mieste vykes Vokietijos gamtininky ir gydytoju draugi-
jos suvaziavimas. Sio suvaZiavimo iniciatorius buvo garsusis vokie¢iu matematikas
Feliksas Kleinas. SuvaZiavime buvo priimtas Vokietijos bendrojo lavinimo matema-
tikos programos projektas. Siame projekte numatyta matematika déstyti remiantis
funkcijos savoka. Numatyta vidurinéje mokykloje ivesti funkcijos iSvestinés bei in-
tegralo savokas.

Lyginant su kitomis vakary Europos Salimis Sios idéjos ne taip greitai buvo
igyvendinamos Lietuvoje. Tuo laiku , kai vyko Vokietijos gamtininky ir gydytoju
draugijos suvaziavimas (1905 m.) Lietuva buvo carinés Rusijos sudétyje. Carinéje
Rusijoje tuo laiku taip pat buvo domimasi Kleino idéjomis. Tai galéts irodyti fak-
tas, kad Rusijoje taip pat buvo domimasi vakary Europos Saliu matematikos pro-
gramomis. Jau 1914 m. Maskvoje buvo i§leista vakary Europos matematikos programuy
ir nurodymu rinkinys [5]. Siame rinkinyje pateikiamos 1912 m. Pranciizijos, Austrijos,
Italijos, Danijos, Vokietijos Viurtembergo ir Badeno Zemiu programos. Pateikiamose
programose ryski Kleino idéjy itaka.

Rinkinio [5] izangoje pazymima, kad besiruoSiant II-gjam Rusijos matematikos
mokytoju suvaziavimui kilo idéja sukurti rinkini vakary Europos Saliy matematikos
programy ir nurodymuy, kaip déstyti matematika. Galime teigti, kad ir pacioje Rusijos
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imperijoje mokytojai nebuvo patenkinti matematikos mokymo lygiu ir noréjo perimti
patirti i$ labiau iSsivysciusiu vakary Europos Saliy. Pranciizija minima, kaip klasikiné
matematikos mokymo Salis. Rinkinio [5] iZangoje minima, kad Kleino idéjos iki
1912 m. net pacioje Prisijoje netur¢jo didelés itakos matematikos programy refor-
mai, lyginant su Viurtembergu ir Badenu. Rusijoje daugiausia jtakos turéjo Pranciizy
matematikos mokymas, kuris buvo klasikinis. Naujieji matematikos planai Rusijoje
ivedami 1902 m., po to perZitrimi ir redaguojami 1909 m. 1912 m. ivedus nauja pro-
gramoje pakeitimai buvo vykdomi geguzés 4 d. ir lapkricio 16 d.

Atgavus Lietuvai nepriklausomybe 1918 m. vieno bendro plano vidurinéms ir
aukStesniosioms mokykloms nebuvo. Bendrieji planai pradéti vykdyti nuo 1924 m.
Asmenys, kurie rasé pradzios mokykly skaiiavimo programa ,buvo susipaZing su
moderniniais skai¢iuoklés mokymo budais ir tikslais* [2].

1929 m. geguzés men. 15 d. patvirtintos §vietimo ministerio inz. K. Sakenio mate-
matikos programa aukstesniosioms mokykloms. Sios programos buvo 3 risiy: su lo-
tynu kalba ir komercijos mokykloms, su sustiprintu matematikos ir gamtos déstymu, su
graiky kalba ir sustiprintu svetimuju kalby déstymu. Bitent $iy programs palyginima
su uzsienio Salimis atliksime Sio straipsnio tiriamojoje dalyje. 1929 m. Lietuvos mate-
matikos programose ryski Kleino idéju bei uzsienio Saliu patirties itaka.

1929 m. patvirtintoje matematikos programoje daugelyje temu naudojamos funkci-
jos, jos taikomos uzdaviniy sprendimui. Siose matematikos programose daug numatyta
spresti praktikoje pritaikomus uZdavinius. SprendZiant kvadratines lygtis, randamos
visos Sios lygties Saknys (tiek realios, tiek menamos).

1926 m. darbe ,,AukStosios matematikos pagrindai aukStesniyju mokyklu pro-
gramoje* [1], kuriame Z. Zemaitis pateikia matematikos déstymo tikslus, aukléjamaja
reikSme, programa maksimum ir programa minimum. Cia teigiama, kad matematikai
néra skiriamas reikiamas démesys mokykloje, bet be reikalo, juk ,,matematika aukléja
mokinio prota pratindama ji logiskai galvoti ir teikia mokiniui Ziniy, naudingy prak-
tikos gyvenimui‘ [1]. Labai svarbu atkreipti démesi i mokomosios med Ziagos turini,
kad matematika nevirsty ,,sausu, negyvu formalizmu, kuris atima mokiniui nora studi-
juoti matematika“ [1]. AuksStesniosiose mokyklose reikéty déstyti aukstaja matemati-
ka, nes aukstoji ,,operuoja kintamaisiais dydziais, tuo tarpu kai déstytoji iki paskutiniy
laiky aukstesniosiose mokyklose elementariné matematika operuodavo beveik iSimti-
nai pastoviais, lyg sustingusiais objektais* [ 1]. Jis pateikia kit Saliu patirti, pertvarkant
matematikos déstyma auksStesniosiose mokyklose. Lietuvai nereikia atsilikti nuo kity
krasty, nes ,,aukStesniuju mokykly matematikos programu pakeitimas yra placiai pri-
paZzintas visai pribrendusiu reikalu ir jau daugumoje kultiringy krasty yra nuosakiai
vykdomas® [1].

3. Tiriamoji dalis: 1912 m. vakaru Europos $aliu ir tarpukario Lietuvos
matematikos programu palyginimas

Palyginus 1921 m. Lietuvos pradinés mokyklos matematikos programa su 1912 m.
Pranciizijos pradiniy klasiu matematikos programa galime teigti, kad programos
turi daug panaSumu: elementaris matematiniai skaiCiavimai, metriné maty sistema,
pradinés geometrijos Zinios. Skiriasi trupmenuy mokymo pateikimo tvarka: lietuviskoje
programoje paprastosios trupmenos ivedamos anksciau uzZ deSimtaines trupmenas, o
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Pranciizijos matematikos programoje pirma ivedamos desimtainés trupmenos ir veiks-
mai su jomis, o tik po to paprastosios trupmenos. Lietuviskoje matematikos pro-
gramoje pradinei mokyklai numatytos sudétingesnés temos, negu Pranciizijos mate-
matikos programoje pradinei mokyklai.

1929 m. Lietuvos matematikos programoje jauciama Kleino idéju itaka, nes
mokiniai jau nuo III klasés rengiami funkcijos savokai suprasti, sprendZiamos ir
sudaromos lygtys su vienu neZinomuoju. Mokiniai prie funkcijos savokos ,,prati-
nami‘‘ nuosekliai pradedant reiskinio didumo lenteliu sudarymu. Abiejose programose
pabréZiamas skaiCiavimas su artutiniais skaiciais ir paklaidos jvertinimas.

VIII klaséje lietuviskoje matematikos programoje yra iSskiriamas kursas ,,Begaliniy
maZybiu analizis“. Siame kurse nagrinéjama riby teorija, funkcijy tolydumas, pa-
grindiniai funkcijs diferencijavimo désniai, vieno argumento funkcijos ekstremumuy
radimas, integravimas, kreiviniy figiiry ploty radimas. Nagrin¢jant Pranciizijos papil-
domos klasés (pakeitimai matematikos programoje vyko Pranciizijoje po 1905 m.,
buvo pakeista matematikos kurso I klasé; Sios klasés mokiniai pradédami mokintis
Sioje klas¢je turéjo biti susipazing su kinematika, kosmografija) matematikos pro-
grama galime rasti i§ 1929 m. lietuviskoje matematikos programoje iSvardinty ,,Be-
galiniy maZybiuy analizis“ kurso temu: funkcijos tolygumas, riby radimas, funkci-
jos minimalios ir maksimalios reik§Smés radimas, funkcijos integralo naudojimas
kreivinés trapecijos plotui rasti, integravimas. Funkciju diferencijavimas nenumaty-
tas Pranciizijos programos papildomoje klaséje, taCiau jo iSmokstama ankstesniame
matematikos kurse. Programose (lietuviskoje ir pranciiziSkoje) ivedant sisteminga
planimetrijos kursa numatomas pirmuju teoremu, trikampio savybiy, lygiagretainio
kampu, kraStiniy ir istriZainiy savybiu irodymas; % uzdaviniy sprendimas, diferenci-
javimas, integravimas; junginiy teorija, Niutono binomo formulés. Abiejose matema-
tikos programose jau iamas funkciju taikymas uZdaviniy sprendimui. 1929m. lietu-
viSkoje matematikos programoje, kaip ir Pranciizijoje, matematikos programos buvo
sukurtos keliu tipy mokykloms. Geometrijos mokyme turinys labai panasus abiejose
programose, iSlieka temy eiliSkumas. Abiejose programose yra aukstosios analizinés
geometrijos kurso dalis. Papildomoje Pranciizijos klas¢je sprendZiant kvadratines
lygtis ieSkoma tiek realiu, tiek kompleksiniy Sakny.

Palyginant Austrijos 1909 m. gimnazijos matematikos programa su lietuviska 1929
m. matematikos programa vidurinei mokyklai nesunku pastebéti, kad Sios programos
yra pakankamai panasios, jas galima palyginti net klasémis. Abiejose programose su-
pazindinama su deSimtainémis trupmenomis, taCiau tai yra tik pradinis pasiruoSimas
pradedant deSimtainiy trupmenuy mokyma. Geometrijos mokyme naudojami modeliai.
Lietuviskoje matematikos programoje trikampio kampuy suma nustatoma modeliais.
Austrijos matematikos programoje grafiniais modeliais (staciakampiais, kubais) vaiz-
duojami aritmetiniu reiskiniy (a + b)2, (@ — b)?, (a + b)(a — b), (a + b)? i¥raiskos,
taip pat ir figliry plotai ir tdriai. Abiejose programose matematikos Zinias stengiamasi
pateikti vaizdziai.

Sprendziant kvadratines lygtis abiejose programose numatytas ne tik realiy, bet ir
kompleksiniy Sakny suradimas (kompleksiniy Sakny radimas sprendziant kvadratines
lygtis buvo numatyta rasti ir Pranciizijos matematikos programoje). Taip pat abiejose
programose numatytas kvadratinis trinariy grafiky braizymas. Kvadratiniy lygc€iu, ku-
rios turi realius sprendinius, sprendimas grafiniu bidu. ApZvelgiant pastabas, kurios
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yra pateiktos Austrijos matematikos programos pabaigoje galime pastebéti, kad Cia
atkreipiamas démesys i glaudzius algebros ir geometrijos tarpusavio rysius. Siy rysiy
galime rasti ir nagrin¢jamoje lietuviskoje matematikos programoje. VI klasés ge-
ometrijos kurso programoje galime rasti: ,,Uzdaviniu sprendimas algebriskais ir ge-
ometriSkais metodais ir pasinaudojant goniometriniy funkcijy lentelémis* [4].

Lietuvos ir Austrijos matematikos programose démesys skiriamas metrinei sis-
temai, mokiniai rengiami funkcijos savokai suprasti. Programose démesys skiriamas
praktiniam uZdaviniy pritaikymui.

1913 m. Italijos ,,Modernaus licé¢jaus* matematikos programai didelé itaka buvo
Pranciizijos ir Vokietijos matematikos programy. Sioje programoje daug temy naudo-
jama funkcijos savoka, mokymas remiasi funkciju panaudojimu. Programoje ivedami
aukstosios matematikos elementai: ribos, diferencijavimas ir integravimas. Geometri-
nis figiiry braizymas naudojant masteli numatytas Italijos programoje. Sie igidZiai
formuojami jau nuo I vidurinés mokyklos klasés 1929 m. lietuviskoje matematikos
programoje.

Vokietijoje XIX a. pradZioje kiekviena Zemé kuria ir naudoja mokomuosius planus
ir programas. Nagrinésime matematikos plana iSleista 1912 m. Vokietijos Viurtem-
bergo zZemes.

Viurtembergo matematikos programa vidurinei mokyklai iSskiriama kelis tipy
vidurinéms mokykloms. Viurtembergo matematikos programoje numatytas prak-
tikoje pritaikomy uzdaviniu sprendimas. Taip pat sprendZiamos kvadratinés lygtys,
ivedama iSvestinés savoka, planimetrijos kursas, trigonometrija itraukiant taisyklingaji
trikampi, stereometrijos uzdaviniai. Matematikos gimnazijos kurse pateikiami mate-
matinés geografijos ir kosmografijos pagrindai.

Viurtembergo matematikos programoje planimet rijos uzdaviniu sprendimas pra-
dedamas III gimnazijos klaséje. Lietuviskoje programoje geometrijos (planimetrijos
ir ne tik) kursas yra kiekvienoje klas¢je. Taip pat, kaip ir nagrinéjamoje lietuviskoje
matematikos programoje nurodoma, kad uzZdaviniai turi baiti parenkami i§ praktikos ir
visuomeninio gyvenimo. UZdaviniy atsakymai turi buti realas, atitikti realy gyvenima.

Mokant geometrijos abiejose programose numatyta modeliy konstravimas, Ziniy
pritaikymas praktikoje, uzdaviniy, paimty i$ aplinkos sprendimas. Geometrijos moky-
mas Viurtembergo matematikos programoje pradedamas nuo geometriniu kiiny ir
figliry nagrinéjimo.

Viurtembergo matematikos programos paaiskinimuose nurodoma, kad déstant ilgio,
plocio ir tiirio matavimo vienetus reikia parinkti gyvenimiskus, atitinkancius tikrove
pavyzdzius. Ilgio, plocio, perimetro, ploto, tiirio vienety jvedimas turi biiti grindZiamas
realiais pavyzdziais. Sitiloma konstruoti modelius.

Modeliy konstravimu ir laboratoriniais darbais buvo grindziamas A. Busilo moky-
mas.

Pvz., Viurtembergo matematikos metodiniuose patarimuose nurodoma, kad kiek-
vieng karta nagringjant trikampius ar keturkampius siiiloma pasidaryti figiros maketa
i$ popieriaus.

Geometrijos mokyme lietuviskoje matematikos programoje ivedama aksiomos ir
teoremos savokos. Dauguma teoremuy ir savybiy pateikiami su jrodymais. Viurtem-
bergo matematikos programoje taip pat nurodomos trikampiu lygybés teoremy moky-
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mas. Taciau néra pasakoma, ar $ios teoremos yra pateikiamos su irodymais. Abiejose
programose numatytas trikampiu, i§ duoty jo elementuy sudarymas.

Nuo VI klasés Viurtembergo matematikos programoje iSskiriama reformuotos gim-
nazijos (Reformgymnasium) matematikos programa. Sioje gimnazijoje I-V klasés
atitinka ankstesni gimnazijos turini, pradedant nuo VI klasés S§is turinys skiriasi.
Sios reformuotos gimnazijos turini palyginus su 1929 m. Svietimo ministerio inZ.
K. Sakenio parengta matematikos programa aukstesniajai mokyklai su sustiprintu
matematikos ir gamtos déstymu galime pastebéti daug panaSumy. Abiejose pro-
gramose (tiek lietuviskoje, tiek Viurtembergo) didelis démesys skiriamas funkcijai,
jos vaizdavimui. Numatytas funkciju diferencijavimo ir integravimo mokymas. Viur-
tembergo matematikos programoje sitiloma pradedant funkciju diferencijavima ap-
siriboti sveikuju racionaliyju funkciju diferencijavimu. Mokant diferencijavimo lie-
tuviskoje matematikos programoje atkreipiamas démesys i jo pritaikyma kreiviu lies-
tinei, normalinés kreiveés radimui bei ju ilgiams reiksti. Funkciju ekstremumu radi-
mas numatytas abiejose matematikos programose. Jo mokoma prie§ pradedant in-
tegravimo metody déstyma. Tiek lietuviskoje, tiek Viurtembergo matematikos pro-
gramoje numatyta apibréZtinio integralo taikymu mokymas. ApibréZtiniai integralai
taikomi kreiviniy figiry ploty radimui, sukinio triui surasti. Nagrinéjamose mate-
matikos programose numatytas lanky skai¢iavimo mokymas. Taip pat Siuose nurody-
muose pazymima, kad mokant begaliniu mazybiy analizés, reikia visada suprasti kaip
diferencijavima ir integravima.

4. ISvados

1. Kuriant matematikos programas tarpukario Lietuvoje itakos turéjo vakary Euro-
pos Salys (ypac Pranciizija ir Vokietija).

2. Kleino idéjomis doméjosi ir carinés Rusijos matematikai.

3. 1929 m. aukStesniosios mokyklos matematikos programoje nemazai aukStosios
matematikos kurso.

4. 1929 m. programa savo turiniu pana$i i Pranctzijos, Viurtembergo, Austrijos,
Italijos matematikos programas.
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SUMMARY

B. Ragalyté, A. Paukstiené. The influence foreign countries in creation of the mathematics syllabus in
Lithuania between two world wars

The influence foreign countries in creation of the mathematic syllabus in Lithuania between two world
wars is presented in this article. Ideas of Klein and Merane program are discussed in this article. The
influence and experience of foreign countries in creating the mathematics syllab us are introduced. Results
of analysis Lithuanian mathematics syllabus and foreign counties (France, Austria, Germany, Italy) of this
period are presented in this article.
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