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Jau 1936 m. psichologas Levinas [1] individo ,,gyvenimo erdvei vaizduoti nau-
dojo plokStuminius ,,Zemélapius®, kuriy sritys vaizdavo Zmogaus veiklos risis (darba,
pomeégius ir pan.). Jei tarsime, kad kiekviena ,,Zemélapio* sritis yra vienkart susijusi, o
gretimy sriCiy sienos yra kreivés (o ne taSkai), tai tokiam ,,Zemélapiui“ galime sukon-
struoti ji atitinkanti, grafa, kuriame kiekviena virSiiné atitiks viena sriti, o dvi vir$iinés
Siame grafe bus jungtinés, jei atitinkancios jas sritys — gretimos.

Sis poZiiiris paskatino kitus psichologus pritaikyti grafy teorija ir santykiams tarp
zmoniy vaizduoti. Néra aiSku, kas pirmasis suformulavo sekanti teigini, nei kas pirmas
ji pateiké ZmogiSky santykiy plotméje:

1 teiginys. Tarkime, kad kaZkokioje Zmoniy grupéje kiekviena draugy pora turi
viena bendra drauga, tuomet Sioje grupéje egzistuoja Zmogus, kuris yra visy draugas.

Matematiky kalboje tai vadinama feiginiu apie draugyste. Si teigini, taip pat galima
suformuluoti grafy teorijos kalba, jei nagrinéjamos grupés Zmones Zymésime taskais,
0 ju draugyste — briauna, jungiancia atitinkamas vir§iines bei tarsime, kad jei A drau-
gauja su B, tai ir B draugauja su A.

Priminsime, kad grafu G(V, X) vadinsime vir$iiniy aibe V # & bei briauny aibe
X, kurios kiekvienas elementas x = (u, v), &ia u,v € V. Sakysime, kad: a) x jun-
gia virSines u ir v, b) u ir v yra jungtinés vir§inés, c¢) briauna x yra incidentiné
tiek virSunei u, tiek ir vir§iinei v. MarSrutu grafe G vadinsime seka i§ vir$iniy ir
jas jungianCiy briauny : vixjvyx3...X,—1V,. MarSrutas uZdaras, jei vi = v, ir atviras
prieSingu atveju. MarSrutas vadinamas grandine, jei visos jo briaunos yra skirtingos
ir paprasta grandine, jei visos jo vir§inés (o i§ to seka, kad ir briaunos) yra skirtin-
gos. Uzdara grandiné vadinama ciklu ir Zymima C,,. Vir§inés v laipsnis deg v — tai
briaunuy, incidentiniu virStinei v, skai€ius. Grafas G vadinamas reguliariu laipsnio r
grafu, jei degv; =r, Yv; € V. Atstumu d(u,v) grafe G vadinsime trumpiausia pa-
prasta granding, jungiancia u ir v (t.y. Sios grandinés briaunu skaidiu) ir d(u, v) = o0,
jei toks marSrutas grafe neegzistuoja. Grafas G vadinamas jungiu, jei bet kurias dvi jo
virsines jungia paprasta grandiné.

Dabar jau 1-gji teiginj, galime suformuluoti taip:

1* teiginys. Tarkime, kad G yra grafas, kuriame bet kuri vir$iiniy pora yra jungtiné
su (ta pacia) virSune, tuomet grafe G yra virSing, jungtiné su visomis likusiomis G
virSunémis.
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Pastebésime, kad nurodytaja savybe turi taip vadinamas ,,véjo maliino® grafas.
Irodoma, kad tokie grafai yra vieninteliai (i§ esmés) grafai, tenkinantys 1* teigini. Si
teigini, galima suformuluoti ir taip:

1** teiginys. Tegul G — grafas, kuriame bet kurias dvi vir§ines u ir v jungia vien-
intelis ilgio d(u, v) < 2 marSrutas, tuomet G yra ,,v&jo malino* grafas.

Dabar panagrinékime grafa, kuriame bet kurias dvi vir$iines u ir v jungia vienintelis
ilgio d(u, v) > 2 marSrutas. Remiantis Antono Kotzigo hipoteze, toks grafas papras-
Ciausial neegzistuoja.

Kotzigo hipotezé. Tegul / > 2. Neegzistuoja grafas, kuriame bet kurios dvi jo
vir§uneés buty sujungtos vienintele ilgio / grandine.

Pats Kotzigas 1983 m. patikrino, kad hipotezé teisinga su visais 2 < [ < 8. Ki-
nai Xing ir Hu nustaté jos teisinguma visiems / > 12, o likusiy atveju 9 <[ < 11
teisinguma neseniai (2000) patikrino Yang, Lin, Wang ir Li.

Tokiu budu, Kotzigo hipotezé dabar jau teorema.
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SUMMARY

L. Maliaukiené. About the provability of the Kotzig’s hypothesis

In the paper Kotzig’s hypothesis are investigated and turning its into theorem from the point of views of
history are presented.
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