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Tegus = o + it yra kompleksinis kintamasis. Hurwitz'o dzeta funkaijgs, «), kai
o > 1, apibeZiama Dirichlet eilute
()= 3 —
, - m=0 (m + a)s ,
Cia parametrad < o < 1. Si funkcija analiziskai praisiama, visa kompleksie ploks-
tuma, iSskyrus tasks = 1, kuriame turi paprasgtpoliy. Voronino ir Karacubos monogra-
fijoje ([3], 3.2 skyrius) (taip pat Zr. [2], 3.1 skyriugpdyta, kad jeid < o¢9 < o < 2ir
mx = |t| > 27, tai

o) = 3 e+ T 40l )

n+a) s—1
os<nLe + )

kur konstanta zenkl® priklauso tik nuarg. Musy tikslas parodyti, kad pastaroji fornaul’
galioja visame intervaleé < o < 2 ir suskaciuoti konstard ZenkleO.

Apibrezkime zynejima ©(«), reiSkianttam tikra kompleksinskaiciu, moduliu nedi-
desnnegu|al|. PavyzdZiuif(s) = ©(g(s)), kaioy < o < oqreiSkiakad f(s)| < |g(s)]
juostoje nuar; iki os.

Theorem. Teguo > 0 ir || < 7z. Tuomet

- T e R o (M)

n+ a)s s—1 x°
os<nge + )

Teoremosrodymui bus naudinga tolimesréma.

Lemma. Tegu f(x) yra reali intervale[a, b] funkcija. Teguf’(z) yra tolydi ir monoto-
niska interval€a, b] bei| f'(x)| < 6§ < 1. Tuomet

b
> elfm) = / e(f(z)) dr +© <W?f55) L 0v2 +3>.

™
a<n<b

*Darbas remiamas Lietuvos mokslo ir studipndo
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Ciae(z) = e2™iz,
[rodymas Tai gerai Zinomas klasikinis teiginys. Tokiu pavidalu, kaip suformuluota
Cia, irodyma galima rasti straipsnyje [1].

Teoremosirodymas Kai ¢ > ¢ > 0 tai (Moronin ir Karacuba [3], 1.4 skyrius,
Lema 3),

SR 1 1 1=s
((s,a) = Z(n+a)s+s—1 (N+§+oz>

n=0

+S/oo 2= {u} du

Ny1/2 (wta)st

Sioje lygyhgje paskutinis dmuo savo absolaiti dydZiu yra nedidesnis d%'N—“O. Api-
brezkime

Aw) = > (n+a) ™

r<n<u

Taikome Lena, kai f(z) = (2r) "*tlog(z + a), 6 = % ir & > |t|/7. Tuomet

Au) =

(u+a)l =i — (z +a)l—t 72
et (12,

Kai x < N, sumuodami dalimis, gauname

e N2 A(u) du A(N 41/2)
Z (n+a) _U/x (u+a)0+1+(N+1/2+a)‘7

r<n<N+1/2
B (N+1/2+a)t~® B (x+a)t=s
N 1—s5 1—s5
V2t 4+ 3
6 <L> cO(E), N
z° N7

IS Sios ir (1) lygybu, paleice N i begalyke, gauname teoremos tvirtingratvejus >
oo > 0. Kadangio, galime pasirinkti kaip norima maz o paklaidos narys iSlieka
apreZztaso, artejant prie0 ir kadangi funkcijal(s, «) yra tolydi nagrirgjamoje srityje,
tai teoremos tvirtinimas iSlieka teisingas visiem® 0. Tuo teoremarodyta.
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An approximation of the Hurwitz zeta function by afinite sum

R. Garunkstis

We obtain the following version of the approximation of the Hurwitz zeta-functionolLet0
and|t| < mz. Then

C(s,a) = Z ( 1 +(a:+a) —s+@(7\/§7r— +3>.

n+ a)s s—1 z°

o<nge



