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Apie apibendrintasias Oilerio konstantas
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Rymano dzeta funkcija ¢(s) ta§ke s = 1 turi paprasta poliy. Jos Lorano skleidinio
1 o0
= — A (s-1D"
06) = 5mg + 2 An(s =1

koeficientai 4,, n=0,1,2,..., vadinami Stiltjeso konstantomis, o skaiciai
T =(-1)"nl4,, n=12,...

— apibendrintosiomis Oilerio konstantomis, v = A = v = 0,577215. .. yra Oilerio
konstanta. Oilerio konstantos skai¢iuojamos pagal formules

m
. log"j Jlog"t!'m
’Yn=nzl_rgo{§ gjj"". i+1 }» n=0,1,2,...,

Jj=1

ir ju tyrimams skirta daug darby, pavyzdZiui, [1], [3], [5], [6]).

1975 m. [4] darbe buvo pradéti nagrinéti Oilerio konstanty apibendrinimai aritme-
tinéms progresijoms. Tegu
H(z,r, k) = Z l

n
0<ngz
n=r(mod k)

Tuomet Oilerio konstantos « analogas apibréZiamas formule

v(r, k) = lim {H(x, r k) — 1 log :L'} .
L—00 k

Aisku, kad ¥(0, 1) = v, ¥(r £k, k) = 4(r, k). Minétame darbe, o taip pat ir [2], irodyta
daug ivairiy $iy konstanty savybiu, nustatyti ju rySiai su Bernulio skai¢iais, gama funkcijy
reik§mémis ir t.t. Darbe [2] pateikta idomiy Oilerio konstanty teorijos taikymu, tiriant kai
kuriy eilu¢iy konvergavima.

PaZymékime
— 1
Gri(s) = Zl vl s=o+it, 0>1
n=

n=r(mod k)
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8i funkcija analizi¥kai pratgsiama i visa komplcksmc: plok¥tuma i¥skyrus taska s = 1,
kuriame ji turi paprasta poliy su rezidiumu 1 % - I8 tikruju, Gk (s) i¥rei¥kiama Hurvico
dzeta funkcija:

s r
GT.k(s) =k C (3? k) ) 1
¢ia
((s,w) = Z(n+w)", 0>0,0<w<l,
n=0

o tako s = 1 aplinkoje

1
s—1

Fy(r k) + . @)

Eod Ml

Gri(s) =

Siame darbe irodyta formulé konstantai ~(r, k) yra ankstesnio autoriaus darbo (6]
dalinis apibendrinimas aritmetinéms progresijoms.

Teorema. Kai U > 2, me Z, m>2, 0 <e <1, tuomet

=1 n? logU
b= 3 zee{-Tf

=rr2:id k)
np2n—1
Z = ln)' (’jn (1 —2n, T/é) +R(U,m),

n—
cia

|R(U,m)| < C(k,m,e)U~™1*<.

[rodymas. Nagrinekime eilutg

=1 n?
T x(U) = nz‘:-:l - eXp {—ﬁ} -
n=r(mod k)
Pritaike Zinoma formule
eV = / T(z)y~*dz, y>0,b>0,
2mi ’

Rz=b

gausime:

1 1
Tu(U) = 55 / Ip (5 +1) USGrals + 1) 3)
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Pointegraliné funkcija turi paprastus polius tafkuose s = 0 ir s = —2n, kai n =
1,2, .... Apskai&iuokime pointegralinés funkcijos rezidiumus Siuose taSkuose. Kadangi
tasko s = 0 aplinkoje teisinga (2) lygybe ir be to

P(3+1)=1-Zs+-,

2 2
U% = 1+l_()§£s+..."
2
tai
1_/s v  logU
(2 3 - _
l}fg{sr‘ (2 + 1) UzG, k(s + 1)} (7, k) 2% + ok
I8 to, kad
R
stgnP (5 + 1) - (n - 1)' !
gausime

Res {%r (%H) UiGry,c(s+1)} - iﬂ( (1—2n, %)  n=1,2....

s==2n nl Un

Pritaike (3) integralui rezidiumy teorema, (perkele integravimo kontiira i ties¢ s =
—-2m — ¢, 0 < € < 1) ir ivertine lieckamuosius narius, gausime teoremos formulg.
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On generalized Euler constants
E. Stankus

The generalized Euler constants are defined by formulas

7(r,k)=zlin:°{ > %—%logz}.

0<ngz
n=r(mod k)

The explicit formula for ~(r, k) is obtained applying the method of contour integration.



