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Apibendrintaisiais pirminiais skaitiais vadinama neapréZtai didéjanti realiyjy skaity
seka 1, g1, g2, - - ., tenkinanti salyga

l<qi<g<....

Multiplikacinés pusgrupés B, generuotos apibendrintaisiais pirminiais, elementai vadi-
nami Berlingo apibendrintaisiais skaiCiais [1]:

B={1=n1<n2<n2<...}.

Kai apibendrintieji pirminiai yra racionalieji sveikieji skaitiai, gali biti formuluo-
jami uZdaviniai apie apibendrintyjy sveikujy skaifiy pasiskirstyma aritmetinése progre-
sijose. Cia taikant analizinius metodus susiduriame su ivairiomis L-funkcijomis, kuriy
analizikumo ir augimo grei¢iy tyrimai ir $iaip idomis. Siame darbe apZvelgiami tokiy
L-funkcijy analizi$kumo tyrimai, o taip pat pakoreguojamas vieno ankstesnio darbo 3ia
tema rezultatas.

Jei apibendrintieji pirminiai yra pavidalo vp (fia p — racionalieji pirminiai, o v —
natiiralusis skaiius), tai atitinkamos L-funkcijos

L(s;v,%) = [] (1 - x@p)(wp)™*) ™ o))

P

analizi¥kai pratgsiamos { pusplok$tume¢ o > 0 su ,,iSkarpytomis* atkarpomis pagal Di-
richle L-funkcijy L(s, ) ir ju laipsniy nulius. Pasinaudojus Siuo faktu ir tam tikrais
L(s; v, x) iver&iais [2] i¥vesta apibendrintyjy sveikujy, priklausanCiy primityviajai prog-
resijai, skaitiaus asimptotin¢ formulé.

Dar idomesni apibendrintyjy pirminiy seky {p — 1} ir {p + 1}, kai p perbéga racio-
naliuosius pirminius, atvejai. Pirmoji apibendrintyju skai&iy sistema tiesiogiai susieta su
Oilerio funkcija ¢(n), o antroji — su dalikliy skai¢iumi o(n). Kalbant apie iy funkcijy
pasiskirstyma aritmetinése progresijose, veélgi galima nagrinéti dvi problemas:

1) kaip kinta funkcijy ¢(n) ir o(n) reik¥mes, kai n priklauso progresijai, t.y., surasti
sumy

ot )1 2)

p(n)g= a(n)gz
n=l(modk) n=l(modk)
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asimptotines formules;
2) tirti sumy
2 ot Xt ©
ngz n<xr ‘
e(n)=l(modk) o(n)=i(modk)
asimptotini elgesi.

Pirmoji problema taikant analizinius metodus susisieja su L-eiludiy

(s, x) = 3 x(mem) ™ it I(s,) = 3 x(n)o(n) ™", @

n=1 n=1

o antroji — su L-eiludiy (jas patogiau uZraSyti Oilerio sandaugomis)

8,0 =[[-xp-D-1)"*)"" ®)
p>2
ir
£, 0 =[] -xtp+D@+1)~*)"" ©6)
p>2

(s =o0+4+i,0 > 1) nagrméjlmu Funkcijos ®(s,x) ir £(s,x) palyginus lengvai
pratesiamos i, pusplokitume o > 0. Tatiau sandaugos ®(s, x) ir £(s, x) dél postimiy
p = 1 $iuo poZiiiriu yra Zymiai sudétingesnés, todel ir (3) sumy asimptotinés formulés
néra Zinomos. Funkcijy 5(3, x) ir f](s, x) analizinis pratesimas susiveda i eilutés

Y (xeF1) - x(@)p~*
4

nagrinéjima. Zinoma, antrajam $ios eilutés démeniui galioja lygybeé

mpmo )

Y x(p)p~* =1InL(s,x) - Z
4

m=2

kuria ir gali biiti pratestas ios funkcijos analiziSkumas i sritic > 1, kai L(s, x) # 0 ir
L(s, x) # oo (imant pagrinding logaritmo $aka). Eilutés

Y xeF1)p~ | ™
P .

konvergavimo sritis gali biiti nustatyta nagrinéjant jos daling suma

SNy =) x(pF1)p~*

p<N
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Pritaike jai dalini integravima ir pasinaudoj¢ .M. Vinogradovo ivertiu [4]

3" x(p+k) << Ng*(gAN~¥ + N7),
p<N C

(%ia x — nepagrindinis charakteris modg, g — pakankamai didelis pirminis skaicius, k —
sveikasis skaitius, (k, g) = 1), gausime, jog

S(N) << N%9-7,

Vadinasi, (7) eiluté tolygiai konverguoja kiekviename pusplok3tumés o > 0, 9 su i8pjau-
tomis atkarpomis {s: s =0 +1it, 0,9 <o <1, t=0}ir{s:s=0+1%y, 0,9<0<
1}, kai L(8 + v, x) = 0 su 8 > 0,9, kompakte.

Taigi turime pakoreguoti [3] darbo apie funkcijy &(s, x) ir £(s, x) analizidkumo sritj
rezultatg: i§ pusplok§tumes o > 0, 9 reikia i¥pjauti atkarpas {s : s = 0 +it, 0,9 <o <
1, t=0}ir{s:s=0+14y, 0,9<0<1, L(B+1) =0, >0,9}.

Literatiira

{11 A. Beurling, Analyse de la loi asymptotic de la distribution des nombres premiers généralisés 1, Acta Math.,
68, 225-291 (1937).

[2] E. Stankus, Analytic continuation of modified L-function, Lith. Math. J., 24, 176-181 (1984).

[3] E. Stankus, The generalized numbers and modified L-functions, Lietuvos Matematiky Draugijos Darbai, 3,
spec. ,,Liet. matem. rink.“ priedas, Vilnius, Technika, 100-103 (1999).

[4] N.M. Bunorpazos, Ouenxa oaHOM cyMMLi, paclpocT paHeHHOM Ha mpocThie uMcia apudme-
THyeckolt nporpeccun, Hse. AH CCCP, Cep. Mamen. 30, 481496 (1966).

The correction of analyticity domain of some modified L-series
E. Stankus

The reseaches in analyticity of the modified L-functions are surveyed in the paper. The correc-
tion of earlier result is made.



