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A. Kolmogorovo, A. Pogorelovo, L. Atanasiano ir ju bendraautoriy geometrijos va-
doveliuose bei kitoje rusiskoje matematingje literatiiroje Talio teorema formuluojama
taip: ,Jei vienoje ties¢je nuosekliai atidésime keleta lygiy atkarpu, per jy galus nubréSime
lygiagregias tieses, kertanias Kkita tiese, tai jos toje ties¢je iSkirs tarpusavyje lygias at-
karpas*“. Si teorema maZai kur panaudojama tolimesniame geometrijos kurse. Lenki¥-
koje matematikos metodin¢je literatiiroje Talio teorema laikoma $itokia teorema: ,Jei
dvi lygigretios tiesés kerta kampo kratines, tai kampo krastinése atkirstos atkarpos
yra proporcingos®, o prancizi$kuose matematikos vadovéliuose — ,Jei dvi lygiagre€ios
tiesés kerta kampo krastines, tai kampo krastinése atkirstos atkarpos, imant nuo kampo
vir§iinés, yra proporcingos*. Metodiniu poZitiriu pagrindinéje mokykloje priimtinesnis
pranciizigkasis Talio teoremos variantas. Tokia pat teorema naudojama ir voki§kuose ma-
tematikos vadovéliuose, tik ji &ia nevadinama Talio vardu. Siame straipsnelyje naudo-
simés pranciiziSkuoju Talio teoremos variantu. Remiantis Talio teorema irodomi trikam-
piy panaSumo poZymiai. Tafiau yra geometrijos vadovéliy, kuriuose trikampiy panaSumo
poZymiai irodomi nesiremiant Talio teorema.

L. Atanasiano, B. Butuzovo ir kt. autoriy geometrijos vadovélyje [2] trikampiy pana-
$umo poZymiai irodomi remiantis teorema apie trikampiy, turin¢iy po viena lygy kampa,
ploty santyki. Si teorema yra pagalbinio pobiidZio ir vadovélyje maZai kur taikoma. Ki-
tuose vadovéliuose [4, 6] Talio teorema jrodoma remiantis. atkarpy matavimo teorija. [S]
vadovelyje trikampiy panaSumo poZymiai jrodomi remiantis sinusy ir kosinusy teore-
momis, o [1] vadovélyje Talio teorema jrodoma remiantis stagiojo trikampio smailiojo
kampo kosinuso apibréZimu.

Gana sudétinga atkarpy matavimo teorija pagal dabartines matematikos programas
pagrindinéje mokykloje nenagrinéjama, trigonometrinés funkcijos ivedamos tik de$im-
toje klaseje, o trikampiy panaSumas nagrinéjamas devintoje klasgje. Siame straipsnelyje
Talio teorema irodoma remiantis trikampio ploto savoka bei parodoma kaip Talio teorema
efektyviai taikoma sprendZiant uZdavinius.

Talio teorema. Jeigu dvi lygiagreCios tiesés kerta kampo krastines, tai kampo krastinése
atkirstos atkarpos imant nuo kampo virsiinés yra proporcingos.

[rodymas. Duota: ZBAC, MN||BC.
Irodyti:

AM _ AN
AB ~ AC’
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1 pav. 2 pav.

Nagrinekime trikampius M N B it M NC (1 pav.). Ju plotai lygiis, nes kra§tine M N
yra bendra, o aukstinés i Sia kraSting lygios atstumui tarp lygiagretiy tiesiy M N ir BC.
Taigi SpynB = Smnc. Kita vertus,

SANB = SaMN + SuNB = SamN + SmMnc = Samc.
Vadinasi,

Sanm _ SaMN

Sane  Samc’

Kadangi

Sanm _ 3AM by AM

Sans  SAB-hy  AB

Samn _ LAN-hy AN

= . tai
Samc -AC' hy AC o

AM _ AN
AB — AC’
Téorema jrodyta.

Sis jirodymas pateiktas devintos klasés matematikos vadovélyje. Teorema irodyti
galéty gabesni matematikai mokiniai. Visiems mokiniams irodinéti teoremos nereikia.

1 i8vada. Tiesé, lygiagreti trikampio kraStinei ir kertanti kitas dvi krastines, atkerta tri-
kampi, kurio krastinés proporcingos duotojo trikampio krastinéms.

Duota: AABC, MN||BC.

Trodyti:

AM AN MN

AB ~ AC ~ BC’

Irodymas. Pagal Talio teorema 4Y = 4% [rodysime, kad =4
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Per tatka N nubréZiame tiese, lygiagre&ia AB (2 pav.). Ji krasting BC kerta taSke P.
Kadangi N P||AB, tai pagal Talio teorema:

¢y _cp . ,_CN_, CP  AC-CN _BC-CP

CA_CcB ** CA_~~cB Y AC _BC
K Sa

AN _BP . AN _MN

AC ~BC ¥ ACc T BC

nes M N = BP kaip prieSingosios lygiagretainio BM N P krastinés. Vadinasi,
AM AN _MN

AB ~ AC T BC
I¥vada irodyta.

Nesunkiai jrodomos ir dar dvi i¥vados, kurios daZnai taikomos sprendZiant uZdavi-
nius. )
2 iSvada. Jeigu tiesé M N, lygiagreti trikampio ABC krastinei BC, kerta kitas dvi kra§-

tines, tai 4M = 4%

3 isvada. Jeigu lygiagrefios tiesés, ketancios kampo krastines, vienoje krastinéje atkerta
lygias atkarpas, tai jos atkerta lygias atkarpas ir kitoje krastinéje.

Remiantis prie§taros metodu irodoma teorema, atvirksting Talio teoremai: ,.Jeigu dvi
tiesés kerta kampo krastines ir jose atkerta proporcingas atkarpas, tai tos tiesés yra lygia-
gredios®.

Remiantis 2 i§vada ir Talio teorema, nesunku jrodyti bendresne teorema: ,Jei lygia-
gretios tiesés kerta dvi tieses, tai vienoje tieséje i¥kirstos atkarpos yra proporcingos kitoje
tieséje i¥kirstoms atitinkamoms atkargoms*,

Devintos klasés matematikos vadovélyje [3] pateikiamas trikampiy pana$umo apibreé-
¥imas: ,,Du trikampiai vadinami panaSiais, jeigu jy atitinkami kampai yra lygis, ir vieno
trikampio krastinés proporcingos atitinkamoms kito trikampio kra§tinéms* ir, remiantis
Talio teoremos 1-ja i§vada, irodoma teorema, kad tiese, lygiagreti trikampio krastinei ir.
kertanti kitas kratines, nuo jo atkerta panasy trikampi.

Mokytojas turéty atkreipti gabesniy matematikai mokiniy démesj i tai, kad trikam-
piy panaSumo apibréZimas yra perteklinis, t.y. jame kampy lygumas nebiitinas. Galima
trikampiy pana$uma apibréZti taip: ,,Du trikampiai yra panaiis, jeigu jy atitinkarnos kra3-
tinés yra proporcingos*. Toks trikampiy panaSumo apibréZimas duotas ir [5] vadovélyje.
Patys mokiniai galéty irodyti, kad panaSiyjy trikampiy atitinkami kampai yra lygis.

Remdamiesi Talio teorema ir jos i§vadomis, i§spr¢sime keleta pavyzdZiy.

1 pavyzdys. Trikampio ABC krasting BC ta¥kas D dalija santykiu BD : DC =1: 2,

o tatkas M atkarpa AD dalija santykiu AM : MD = 3 : 2. Ties¢ BM kerta trikampio
krasting AC taSke E. ApskaiCiuosime Syrgcp : Sape:
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A B
E
P

B C A c
D D G

3 pav. 4 pav.

Sprendimas.

Duota: AABC,BD :DC =1:2,AM: MD =3:2.

Rasti: SmMecD : SaBc.

Akivaizdu, kad Smecp = SBec — Semp. Trikampio ABC krasting BC' padali-
name i 3 lygias dalis, o atkarpa AD — i 5 lygias dalis. Per atkarpos AD dalijimo taSkus
ir tatka D nubréZkime tieses, lygiagregias tiesei BM (3 pav.). Jos atkarpa AF dalija i 5
lygias dalis (3-ji i§vada), o atkarpa BD - i 2 lygias dalis. Kita vertus, pagal 2-ja i§vada

AE AM 3 CF DC 2 CE 3

EF~MD~2 FE BD 1 ™ FE~T

Taigi CE = 2AE arba CE = 2AC. Vadinasi,

21 2 .
SBEc = —SABc, SpMp = “SABD =3 §SABC = ESABC ir

2 8
SmMECD = §SABC - 1—5'3,430 = ESABC-

Taigi Smecp : Sapc = 8: 15.

2 pavyzdys. Trikampio ABC viduje paZymétas ta8kas F'. Tiesés AF ir BF kerta trikam-
pio kraStines atitinkamai taskuose E ir D (4 pav.). Apskaitiuosime santyki AF : FE,
jeigu AD: DC =mirEC: BE =n.

Sprendimas. Per tatka E nubrézkime ties¢ EG, lygiagretia tiesei BD. Lygiagreios

tiesés BD ir EG kerta kampy EAC ir ACB krastines. Remdamiesi 1-aja iSvada, gau-
name:

AF _AD . GC _EC _
FE-DG " DG~ BE ~

I3 paskutiniyjy lygybiy i$plaukia, kad

DC DG+GC GC
DG~ DG =l+pg=1+m
Vadinasi,
AF A
AF _AD DC_ ..
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Analogi¥kai sprendZiami ir Sie uZdaviniai:

1. Trikampio ABC krasting BC taskas D dalija santykiu BD: DC = 1:2, o ta¥-
kas M atkarpa AD dalija santykiu AM: M D = 3:2. Ties¢ BM kerta trikampio
kradting AC taSke E. Apskaiiuokite AM: ME.

2. Trikampio ABC viduje paZymétas taskas D. Ties¢s AD, BD ir CD kerta tri-
kampio kraStines atitinkamai taskuose E, F ir G. Apskaitiuokite CF: F'A, jeigu
AG:GB=m,BE: EC =n.

3. Smailiojo trikampio ABC krastiniy AB ir BC projekciju i ties¢ AC ilgiai atitin-
kamai lygiis 4 cm ir 6 cm. Raskit; $io trikampio projekcijy | tiese¢ AC ilgius.

4. Trikampio ABC kradtine AB l);gi 6 cm, o krastine AC — 3 cm. Pusiaukampiné
AD ir pusiaukratiné BE susikerta tafke M. Apskaitiuokite santykius AM: M D
ir BM: ME. :

5. Trikampio ABC kampas A lygus 30°, o kampas B - 60°. Pusiaukrastin¢ BD ir
aukstine C E susikerta taske M. Apskai&iuokite santykius BM: MD ir CM: ME.

6. Trikampio ABC pusiaukampinés AA,, BB, ir CC) susikerta talke O. Apskai-
giuokite santykius: AO: OA;, BO: OB,, CO:OC4, jeigu AB = ¢, BC = a,
AC =b.
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Le théoréme de Thalés est s’application

J. Sinkiinas

Dans cet article on a démontré le théoréme de Thales 2 I’aide de la notion de I’aire du triangle
et a donné des examples d’application du théoréme de Thales.



