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Nevienodai pasiskirsCiusiy atsitiktiniy dydZiy k-ojo
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Sakykime, X1, Xa,...,Xn,... — nepriklausomi atsitiktiniai dydZiai su skirstinio

funkcija

Fi(z)=P(X;<z) Vj>1
ApibreZkime atsitiktini dydj

Z, = max(X1, X2,..., Xn).
PaZymékime

Mn(2) = max (1= Fj(an +bnz)),

un(z) = E (1 — Fj(an + bnz)),
j=1

tia {an} ir {b, > 0} — centravimo ir normavimo konstanty sekos.

Suformuluosime gerai Zinoma rezultata (Zidir. [2]).

1 teorema. Tarkime, tenkinama sqlyga
lim m,(z) =0 Vz.
n—o00
Tam, kad

nlingo P(Z, < an+bpz) = H(z)

0]

2

kiekviename funkcijos H (z) tolydumo taske (&ia H(x) — neissigimusi skirstinio funkcija)

bitina ir pakankama, kad egzistuoty riba
nll»uolo un(z) = u(z) > 0.
Be to

H(z) = e~ %@,

(©))



472 A. Jokimaitis
Sudarykime n pirmuyjy atsitiktiniy dydZiy sekos { X, } nariy variacing eilute
Xl:n < X2:n g SN Xn:n-

Kai k > 1 yra fiksuotas sveikas teigiamas skaitius, o n — oo, atsitiktinj dydi
Xn—k+1:n vadinsime k-uoju maksimumu. ;

Siame darbe rasime tiesiSkai normuoto k-ojo maksimumo ribinj skirstinj. Pa-
Zymeésime, kad vienodai pasiskirsiusiy atsitiktiniy dydZiy k-yjy ekstremaliyjy reik¥miy
ribiniai skirstiniai yra nagrinéti visoje eiléjé darby (Zr. (1], [3] ir kt.).

Suformuluosime pagrindini rezultata.

2 teorema. Tarkime, tenkinamos (1) ir (2) lygybeés. Visiems x, tokiems, kad 0 < H (=) <
1, teisinga lygybé

nllrgo P(Xp—ks1:n < an+ bpz) = Hy ().
Cia

Hee(z) = H( )kz‘:‘ (u(z))*
® = ? =0 t .
{rodymas. Pazymékime a,, + b,z = z,,. Turime
k-1
P(Xn_k+1n <zn) = Y P(4)), “
=0
ia A; = {tarp X1,..., X, yra lygiai 1 atsitiktiniy dydziy, nemaZesniy uZ z,}.
Turime
n
P(4o) = P(Zy < zn) = [] Fy(zn).
i=1
AtsiZvelge i teoremos salygas, gauname

lim P(4o) = H(z) = ¢~(@), Q)

Toliau turime

P =5 (1= Futen) T Blen) =[] e 3 U7 Fulen))

i1=1  Ju#Fh j=1 i1=1
Kadangi tenkinama (1) salyga, tai

lim F (z,) =1, i;=1,2,...
n-—00
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AtsiZvelge i teoremos salygas, o taip pat i (3) lygybe, i§ ia gauname

lim P(A;) = lim HF,(:::,,) }: (1 - Fi\(zs)) = H(z)u(z).

1.1_1

Toliau turime
PlA) = Y (1-Fiy(zn)(1-Filza)) [I Filza)
i1,49:) Fia Jiii,iz

_TMr o (1= Fi(2n)) (1 - Fia(2n))
- 1‘1:]; FJ(“’“) Z Fi (zn)Fi, (zn) '

i1,i2:01743

AtsiZvelge i (1) salyga, gauname

n

Jim P(4;) = lim ] Fj(zn) 3. (1= Fulzn))(1 = Falen))
j=1

i1,i2:41 7443
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- 1 1m TI Fen) {(2":(1—&(%)))2-53(1-Fj<zn))2}-

J=1 j=1 _1=1

AtsiZvelge i (1) ir (3) salygas, turime

e 2 _ ..
0< "lingoz (1 - Fj(za))" < Jim Mn(T)un(z) =

=1

visiems z tokiems, kad u(z) < oo. I§ &ia, atsiZvelge i teoremos salygas, gauname

lim P(47) = H(z)— - (“(“))

Galiausiai analogi¥kai parodome, kad

k-1
Jm Pl = He) B

AtsiZvelge i (4) ir (5)~(8) lygybes, gauname
(()) (u)"

Teorema jrodyta.

.,

Pt < an) = B@) (14 u(e) + S50+ 5200

Q)

®



474 A. Jokimaitis

Pavyzdys. Tarkime,
Aj .
F,-(:c):l—;, z>X;>0, j=1,2,...

Parenkame centravimo ir normavimo konstantas

Qn =0, bn =iA1

i=1
Jei parametrai Ay, ), .. . yra tokie, kad

max A;
lim 1gi&n ~
n—oo &
>N

i=1

=0,

tai

lim m,(z) =0, Vz >0,
n—oo
1
T

nlirxgoun(z) == z>0.

Taikydami 1 teorema gauname, kad
im P(Z, <b,z)=e"%, z>0.
n—oo

Taikydami 2 teorema, gauname k-ojo maksimumo ribinj skirstini

k-1
-1 1
H(k)(a:)=e =z E @, z>0.

i=0
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Limit distribution for the k-th maxima of nonindentically distributed
random variables
A. Jokimaitis

In this paper the limit distribution for k th maxima of independent nonidentically distributed
random variables is obtained.



